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TOM TAT

Hé aém thdp phan chiém mét v; tri quan trong ¢ dau cap tiéu hoc. Viéc hiéu chire nang cua
né la co sé dé hiéu cdc tinh toan, la diém tua dé doi cac don vi do, va sau nay con dwoC Mo rgng
cho viéc nghién cizu céc sé thap phan. Vai nghién citu da chi ra rang hoc sinh c6 khé khan trong
viéc hoc hé d@ém thdp phan. Gidi thich nhw thé ndo hién nrong dy? Trong bai bao nay, ching tdi sé
chi ra mér dong gop quan trong ciia md hinh té chic todn hoc tham chiéu doi véi viéc tim cau tra
loi. Nhitng déng gép khdc - khdng kém phan quan trong, nhung do khuén khé cua bai viét chiing
t6i chi diém qua ¢ phan cugi cung.

Tir khoa: hé dém thap phan, t6 chirc toan hoc tham chiéu, thuyét nhan hoc.
ABSTRACT

Study of the teaching of decimal numeration in elementary school:
A contribution of the mathematical model of reference

The decimal system holds an important role at the beginning of the primary level.
Understanding its function is the basis for understanding the calculations, the fulcrum for changing
units of measurement, and later extended to the study of decimal numbers. Some studies have
shown that students have difficulty in learning the decimal system. How to explain this
phenomenon ? In this article, we will show an important contribution of the model of mathematical
organization of reference for the search for the elements of answer. Other contributions -
important also, but in the context of this article we only make the point in the last part.

Keywords: decimal system, reference mathematical organization, anthropology.

1.  Day hgc hé dém thap phan : tri thirc nhim dén

Hé dém thap phan ma ching ta sir dung la mot hé thong dung dé chi céc sd. N6 1a tri
thirc nén tang cua toan hoc va dugce dua vao ngay tir bac tiéu hoc, tham chi sém hon, tir
nam cudi & trudng mau gido. N6 dung dé biéu thi khdng chi sé nguyén ma con ca sb thap
phan. N6 can thiét cho viéc dbi cac don vi do chiéu dai, khéi lwong. Dac biét, no 1am don
gian hoa cac phép tinh. Dé kiém chimg diéu nay, ban hay thar thuc hién phép nhan hai s6
¢6 nhiéu chir s viét theo hé ghi s6 La-Ma.
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Pinh Ii co ban vé phan tich mét sé nguyén theo mér co sé b: Hé dém thap phan la
mot hé dém theo vi tri, co s 10. Tri thirc tham chiéu cho hé dém theo co s& b (s6 tu nhién
I6n hon 1) 1a dinh 1i phan tich mot s6 nguyén & dang da thuc:

Moi S6 tir nhién a khdc khéng déu co thé viét diroc mét cach duy nhdt ¢ dang

a=anb" + ..+ agbl + ag

trong @6, n 1a sé twr nhién, a; 1 s6 tw nhién thuge doan /0; b - 1]véi moi i va a, # 0.

Pay 14 dinh 1i co ban caa mot hé dém. Hiéu hé ¢ém thap phan 1a hiéu va st dung
dugc dinh li ndy vai b = 10. Vi thé, né 1a co s dé ta xac dinh tri thac nham dén trong day
hoc hé dém thap phan.

Cdc don vi dém: Céc thuat ngit don vi, chuc, tram, nghin, triéu... duoc st dung rong
rai. Chang chi cac don vi dém. Giéng nhu dém 1, 2, 3 don vi, nguoi ta c6 thé dém 1, 2, 3
chuc. Cac don vi dém nay chi liiy thira ciia 10 ma khdng can sir dung cach viét dang 10",

Bang ngdn ngit don vi dém, dinh 1i co ban vé phan tich s néu & trén (véi co sb
b = 10) c6 thé phat biéu 1a: Moi sé déu c6 thé phdan tich dwoc theo mét cach duy nhdt dueéi
dang tong cua cac don vi dém, trong dé méi don vi ¢6 mat khdng qua 9 lan. Vi du: 234 14
2 tram, 3 chuc, 4 don vi. Cach phan tich nay duoc goi 1a phan tich chuan. “Chir s6 ¢ hang
chuc” trong cach ndi ciia ching ta chinh 1a s 1an xuat hién don vi chuc trong phan tich
chuan nay. Ciing ton tai nhitng cach phan tich khéng chuan khéc, vi du nhu 560 13 4 tram
va 16 chuc, hay 3 tram 17 chuc 90 don vi.

Quan hé giita cdc don vi: Cac don vi dém khong doc 1ap véi nhau va viéc hiéu thau
dao quan hé gitra ching la mot muc tiéu quan trong cua day hoc. Trong quan hé nay phai
ké dén: 1 chuc = 10 don vi, 1 trim = 10 chuc, 1 nghin = 10 trdm, 1 chuc nghin = 10 nghin,
1 nghin nghin = 1 triéu... Nhitng quan hé theo chiéu ngugc lai phirc tap hon, nhung ciing
can nam viing. Chang han 5 nghin = nim chuc trdm, 1 nghin = trim chyc.

Hai phirong dién cua hé dém: vi tri va thdp phan

Hé dém thap phan lién két hai phuong dién: Phuong dién vi tri va phuong dién thap
phan. V& phuong dién vi tri, mdi vi tri ung véi mot don vi dém. Chir s6 dau tién tinh tur
phai sang trai ang véi hang don vi, chit s6 tiép theo tng véi hang chuyc... Vi thé ma trong
day cac chir s6 biéu thi mot s6 thi ciing mot chir s6 nhung & cac vi tri khac nhau s& co gia
tri khac nhau. Vé phuong dién thap phan, cai quan trong la méi lién hé giita cac don vi
dém: Hai don vi dung lién nhau hon kém nhau mudi lan.

Hai phuong dién nay khong tach roi nhau trong hé dém. Thé nhung, khi nhin cach
viét mot s6 (bang day céc chir s6) thi ngudi ta khong thiy xuat hién co so cia hé ¢ém. Céac
don vi khéc nhau va méi lién h¢ giira chung ciing khong duoc nhin thiy trong céch viét
nay. Do chi 13 quy udc va hoc sinh phai hiéu nhitng gi ma cach viét nay che dau. Két hop
hai phuong dién vi tri va thap phan Ia trong tdm cua viéc day hoc hé ¢ém thap phan. Dic
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biét, hiéu thau dao phuong dién thap phén la co so dé hiéu cac quy tic tinh toén (cong, tri,
nhan, chia) sau nay.
2. Day hoc hé dém thap phéan dit ra vin dé can nghién cieu

e Vé phia hoc sinh

Mot s6 gi&o vién tiéu hoc ma ching tdi c6 dip tiép xtc cho biét hoc sinh cia ho pham
phai kh& nhiéu sai 1am khi giai cac bai toan “viét sé (dwoc cho bang 16i)”, chang han: da co
khéng it em cho dap sd “205” ddi véi bai tap “viét sé hai muroi lam”, hay twong tu, ho tra
loi “2115” cho bai tap “viét s6 gom 2 tram, 11 chuc va 5 don vi”. Sai 1am ton tai kha dai
dang, ngay ca khi thuc hién cac phép tinh, chang han két qua cua phép tinh 34 + 5 duoc
cho la 84.

Khong tim thiy nghién cau cua cac tac gia Viét Nam vé sai lam, kho khin cua hoc
sinh trong viéc hiéu hé dém thap phan, nhung chung t6i c6 duoc khéa nhidu nghién ciu &
nudc ngodi vé van dé nay. Dudi day 1a vai vi du minh hoa.

Bednarz va Janvier (1984) sau 5 nim nghién ctru véi nhiéu khao sat di chi ra mot s6
khoé khan cia hoc sinh Canada lira tudi 8 — 10. Dic biét, cac em c6 khé khan:

“- @& hiéu viéc nhdm va vai trd ciia n6 trong cach viét sé theo quy wdc, du rang viéc nghién

ctru céch viét chiém mot vi tri cuc Ki quan trong trong chuong trinh;

- d& hiéu sy can thiét cua cac phép nhoém, cho du trong qué trinh hoc da phai giai nhiéu bai

tap doi hoi phai thuc hién ching;

- dé hiéu tai sao ldc thi nhom, IGc thi lai tach;

- khi phai lam viéc dong thoi véi viéc nhém ¢ hai don vi khac nhau ;

- trong viéc dung cac phép nhom dé giai thich qua trinh tinh toan, dan dén nhiing sai 1am

thuong gap trong tinh toan.”

(Bednarz va Janvier, 1984, tr.30)

Dé minh hoa, hai tac gia nay liy vi du: Khi phong véan, ho thay rat it hoc sinh giai
thich dugc y nghia ctia viéc “muon 17 bang thuat ngit “tach, nhom” trong phép tinh 234 —
178. Trong ) nhitng hoc sinh dugc diéu tra, chi 13% & nam tha 3 va 19% nam thr 4 bac
tiéu hoc thuc su hiéu viéc nhom. D6 1a Ii do dé hoc sinh pham phai nhiing sai 1am kiéu:

234 ) . . 334 Giai thich cua hoc sinh: Vay 2 &
178 Giai thich cua hoc sinh: lay so 178 ’ Y

Iontrirsd bé: 8—4,7-3,2-1)

e hang tram dé thém 10 vao hang chuc
144

066 va 10 vao hang don vi

Hai muoi su nam sau, Tempier (2010) ciing nhan thay chinh nhiing khé khan dy &
hoc sinh tiéu hoc Phap. Duéi day 1a hai vi du vé sai 1am cia HS trinh d6 CE2 ¢ Phap
(twong tng vai lop 3 cua Viét Nam) ma Tempier da dua ra:
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3. Compléte

a. 8 dizaines + 5 unitds = 8 AST
b. | centaine + 9 dizaines + 3 unités = 4% ’3 .s

c. 6 centaines + 9 unités = 8., ...

e. 3 dizaines + 6 centaines = " 2. .6&.... ..

3. Hay dién tiép
a.8chuc+5donvi=.......
b.l1traim+9chuc+3donvi=......
c.6tram+9donvi=....
d.7donvi+2chuc+4trim=......
e.3chuc+6traim=.......

Theo — CE2

3. Compleéte

a. 8 dizaines + 5 unités = .£5........

b. 1 centaine + 9 dizaines + 3 unités = /9. %.....
c. 6 centaines + 9 unités = 6.2.9.....

d. 7 unités + 2 dizaines + 4 centaines = 42 72

¢. 3 dizaines + 6 centaines = 9. 2.(/....

5. Compléte

a. 2 dizaines + 15 unités = 25 ......
b. 4 centaines + 10 dizaines = .%. 7.
c. 5 centaines + 12 dizaines + 3 unités = 3.79.......

d. 6 centaines + 21 dizaines + 14 unités =6 2 5......

Elisa, CE2
Téc gia cho riang c6 1& Théo c6 nhin thady mdi lién hé gitra don vi véi thir tu céc chix

s6, nhung khong thé két hop ching véi nhau. Elisa tra 1oi ding cho bai tap sé 3. Duong
nhu em dé hiéu phuong dién vi tri ciia hé dém. Nhung nhu thé van chua du dé thanh cong
& bai sb 5. Trong trudng hop nay, chiang han ¢ cau ¢, can phai hiéu phuong dién thap phan,
nam mdi lién hé giira cac don vi dé di dén dap sé 623 (tham khao Tempier, 2010, tr. 60-

61).
e Vé phia gio vién

Khong chi nghién ctru khé khan cuia hoc sinh, Tempier (2010) con chi ra nhiing van

dé can xem xét ca vé phia gido vién, thong qua cac cong trinh cta Liping Ma (1999) va
Parouty (2005).

“Qua phong van nhiéu gido vién & M, tac gia' nhan thiy mot s6 nguoi da khoéng huy
dong kién thirc vé hé ¢ém dé giai thich nhiing ki thuat tinh toan trong phép trir va phép nhan.
Tham chi, khi giai thich, nhitng gido vién nay da sir dung thuat ngir “place value” (gia tri cia
céc chir s6 tly thudc vao vi tri ctia chiung) khong hoan toan dung nhu nghia cua tir.”

(Tempier, 2010, tr.59)
Theo Liping Ma (1999), nhirng gido vién duoc phong van :

“chi tap trung vao nira dau tién, place, dé noi vé& “place value”. [...] Khi n6i vé “cot
hang chuc”, hay “cot hang trim”, ho khdng nhan manh vao gia tri cua chit sé & cot dy. Ho sir
dung “hang chuc”, “hang trim” chi nhu nhitng cai nhan gan cho c4c cot ay ma thoi.”

(Liping Ma, 1999, tr. 29. Trich theo Tempier, 2010, tr.59)
Vé phan minh, Parouty (2005) di trao ddi véi mot s gido vién tiéu hoc Phap dé tim

hiéu xem ho nghi gi vé bai toan sau day, du dinh dua ra cho hoc sinh trinh d¢ CE2: “Dé lat

! Liping Ma, 1999. (ND)
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gach mét dién tich phang, nguoi ta can 8564 vién gach vudng. Gach dwoc ban theo tirng
g6i 100 vién. Vdy can phdi ddt mua bao nhiéu géi?”. Phan 16n giéo vién tra 1oi: “day 1a
tinh huéng day hoc phép chia va khong thé dat ra cho hoc sinh CE2 dwoc”. Qua ngac
nhién, Parouty hoi tiép: “néu chinh ban diroc yéu cdu thuc hién phép chia nay thi ban lam
thé nao? ”. Tat ca déu tra 10i: “chi can doc truc tiép sé tram théi”. Tac gia binh luan:

“Khi dat ra tinh hudng lat gach nay, toi da khong tuong tuong la gido vién lai dua ra
cach giai thich nhu vay. Diéu lam tdi ngac nhién 1 loi ich ciia bai toan s& thay doi, tiy theo
viéc ho dat tinh huéng trong béi canh hoc duong hay bdi canh cudc séng hang ngay, boi
canh xa hoi. Ho chd doi ¢ hoc sinh cua minh nhitng chién lugc ma chinh ho ciing khong huy
dong.”

(Parouty, 2005. Trich theo Tempier, 2010, tr.60)

Hién tuong nay xay ra khéng phai do gi4o vién thiéu kién thac. N6 can duoc giai
thich trong méi lién hé véi nhitng gi ma thé ché dat ra cho viéc day hoc hé dém thap phan.
Nhing rang budc thé ché cé anh huong I6n dén suy nghi cia gido vién vé viéc day cac tri
thirc toan hoc.

Anh huéng cua sy lwa chon thé ché ciing 12 1i do ma Bednarz va Janvier vién dan dé
giai thich cho sai 1dam cta hoc sinh. Ho cho rang nguyén nhan nim ¢ nhiing hoat dong
dugc dua ra cho hoc sinh trong day hoc. Trong nhitng hoat dong 4y, “viéc biéu dién sb
theo hang, tuan thu thir ty trong cach viét sd theo quy udc”, “viée ap dat qua sém mot su
biéu dién theo thir ty tat yéu s& dan tré dén chd giai thich cach viét bang nhing thuat ngit
thir tw, Vi tri, va tach xa khoi nghia thyc su gan véi vi tri theo cach nhom”. Nhu vay, dé
nghién ctiu viéc day hoc toan noi chung, day hoc hé dém thap phan ndi riéng, can phai xem
xét sy lya chon cua thé ché, thong qua phan tich chuong trinh, sach giéo khoa (SGK), sach
gido vién, cac dé thi qudc gia, v.v...

Tiép theo dong nghién ctu, ching tdi tu hoi: Liéu hoc sinh Viét nam c6 gap nhitng
kho khin twong tu? Vi sao? Lam thé nao dé ho 1am chu va huy dong dugc céc kién thic vé
hé dém thap phan, mot kién thac toan hoc nén tang? Thira nhan céch giai thich cua cac tac
gia trén, cling 1a phu hop véi quan diém caa Thuyét nhan hoc, ching t6i xac dinh rang
phan tich su lwa chon cia thé ché la phwong phdp nghién ciru can theo dudi dé tim hiéu
viéc day hoc hé dém thap phan & truong tiéu hoc Viét Nam.

3. Thiét lap lwéi cac to chirc toan hec tham chiéu: vi sao va nhw thé nao ?

V& mit phuong phap luin, dé phan tich su lua chon caa thé ché, ching toi dat minh
vao Thuyét nhan hoc trong Didactic (Chevallard, 1992) dwgc hinh thanh tir khai niém
chuyén hoéa s pham do Chevallard (1991) dé nghi. Khai niém chuyén héa sw pham nhac
nhé nha nghién ciru va gido vién tranh mot cach nghi sai 1am, cho rang tri thic toan hoc
trinh bay trong chuong trinh hay SGK tuy c6 duoc don gian hoa (dé cé thé day duoc va
hoc duoc) nhung van 1a ban copy trung thanh cua tri thuc bac hoc. Theo quan niém nay,
ngudi ta khong dat ra cau hoi vé su thoa dang cua nhiing lra chon thé ché. Thyc ra thi
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khong phai chi c6 duy nhat mot cach lua chon. Ma mdi lra chon déu dat ra nhiéu rang
budc va ¢ anh hudng 16n dén (ng xtr caa gido vién ciing nhu hoc sinh.

Su lra chon cua thé ché thé hién mot phan quan trong & nhirng hoat dong dwa ra cho
hoc sinh. M&i hoat dong thudc mot kiéu nhiém vu nao dé, 1a yéu té dau tién trong bén yéu
t6 tao thanh mot to chic toan hoc, viét tit 1a OM (gbc tir tiéng Phap 1a Organisation
Mathématique)?. Theo ngon ngir cua khéi niém td chuc toan hoc, Bosch va Gascon (2005)
mo ta cac mat xich ctuia qua trinh chuyén hoa su pham bing so d6 :

OMbachoc |—> | OMcinday |~ | OM dugc day| —| OM hoc dwoc

Bosch va Gascon (2005) nhidn manh: khong thé hiéu kién thic hoc sinh hoc néu
khdng nghién ciru cac mit xich cua qué trinh chuyén héa su pham. D6 chinh 1a 1i do giai
thich cho viéc chung toi ban dén van dé phan tich sy lya chon cua thé ché - mot trong céc
mét xich d6, ddi véi viéc day hoc hé dém thap phan.

Nhu vay, van d& 13 1am rd cac OM can day. O day, cau hoi dat ra cho nha nghién ciu
la: 14y cai gi 1am can ca dé ban vé tinh thoa dang cua cac OM can day ciing nhu dé xay
dung cac tinh hudng day hoc? Chinh phan tich tri thirc luan s& mang lai cau tra 1&i cho cau
hoi nay>. Phan tich d6 s& gilp nha nghién ciru xac dinh nhaiing té chirc toan hoc can duwoc
trién khai trong day hoc. Bosch va Gascon (2005) goi d6 1a cac OM tham chiéu.

“OM tham chiéu 1a OM ma nha nghién ciru xem 1a co s& dé thuc hién phan tich cua
minh. N6 khéng nhat thiét phai tring véi OM béac hoc, vén 1a ngudn gdc hinh thanh nén né

(vi trong OM tham chiéu da chira dung nhiing yéu té cua cac OM bac hoc). Nhung OM tham

chiéu duoc dién dat theo nhiing thuat ngir rat gan giii vai cac OM bac hoc. OM tham chiéu la

OM ma nha nghién ctu dung dé kiém ching tinh ngau nhién va vi thé ma né phai chiu

nhiing thay d6i thuong xuyén”.

(Bosch et Gascon, 2005. Trich theo Tempier, 2013, tr.12)

Nhitng OM tham chiéu lién quan dén ddi tuong tri thic O 1a ludi van d& ma nha
nghién ciu c6 thé st dung dé xem xét cac OM can day, hay phan tich thyc hanh day hoc
clia gido vién, ciing 1a diém tya dé giéo vién thiét ké du &n giang day ciia minh. Nhung
cling can phai noi dén madi lién hé nguoc lai gitta OM can day voi OM tham chiéu. Trong
mot thé ché day hoc c6 thé cd nhitng OM can day 1a “vét” cia mot hay mot sé OM béc hoc
nao d6 (da duoc 1am bién d6i cho phu hop véi cac rang budc cua thé ché). Vi thé, khong
phai chi phéan tich lich s, ma viéc nghién ctu nhitng tai li¢u hoc duong (chuong trinh,
SGK pho théng, gi4o trinh bac dai hoc, sach gido vién, cac dé thi, v.v...) trong nhiéu thé
ché khac nhau ciing mang lai nhitng yéu té dé thiét 1ap cac OM tham chiéu. Hai phan tich
(tri thirc luan va thé ché) b sung cho nhau trong so d6 sau cua Bosche va Garcon (2005) :

2 Néu muén tim hiéu khéi niém nay, ban doc c6 thé tham khao Annie B. va céc téc gia, 2004. q ,
dvé ‘lc,)'i ich cua phan tich tri thirc luan doi vdi cac nghién ctru vé su lya chon cua thé che, ban doc cd thé tim thay cau tra
161 day di hon trong Lé Thi Hoai Chau, 2017.
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OM bac hoc

N

J OM cin day (> OM duoc day || OM hoc duge

OM tham chiéu rd
Mo hinh
tri thirc luén
4. M@t lwéi OM tham chiéu cho day hoc hé dém thap phan

Muc dich ctia chdng t6i 12 tim hiéu cac OM tham chiéu cho phép 1am rd phuong dién
thap phan cua hé dém. Chlng toi nhéc lai ring OM tham chiéu dugc nha nghién ciru xay
dung va st dung nhu mot ¢éng cu dé xem xét cac OM can day tir phuong dién tri thac
luan. Phuong phép luan dé xay dung, nhu di trinh bay trén, sé 1a tién trinh gom hai budc:

- Nghién cau tri thirc bac hoc, ¢ ddy 1a hé dém thap phan;

- Str dung mot sé két qua phan tich thé ché da co, trong d6 cac OM can day di duoc
xac dinh.
4.1. Bdc trieng tri thirc lu@n cia hé dém thap phan

Trong khudn khé bai bao nay, ching t6i khéng trinh bay mot nghién ciu tri thic
luan vé hé dém thap phan (lich st hinh thanh, cic cach dinh nghia, v.v...). Pic trung tri
thie luan cua hé dém thap phan da dwoc ching tdi néu & phan dau cua bai béo. Hiéu hé
dém thap phan Ia hiéu va str dung duoc dinh 1i co ban vé hé dém. Di véi hoc sinh tiéu hoc
thi diéu d6 duoc xac dinh qua viéc nim dugce cac don vi dém, méi quan hé giira ching, va
lien két hai phuong dién (vi tri, thap phan) trong viéc giai quyét nhiéu van dé vé sb (doc,
Viét sd, so sanh, giai thich cac quy tic tinh toan, d6i don vi do, v.v...).

4.2. Baté chiic toan hoc dia phwong lién quan dén hé dém

Chambris (2008) da tién hanh nghién cau lich sir day hoc hé dém thap phan trong
mot giai doan kha dai (thé ki XX) cua gi4o duc toan hoc & Phap, théng qua phan tich céc
chuong trinh, SGK. Mét trong nhiing két luan ma tac gia dua ra 1a trong thoi gian cudi thé
ki, nhitng hoat dong lién quan dén phuong dién thap phan da it xuat hién trong cac SGK
toan tiéu hoc.

Ké thira két qua nghién ctru cia Chambris va mot s6 tac gia khac, bang cach tinh dén
cac OM can day va dugc day ké tir thé ki XX, Tempier (2013) dd xdy dung mot ludi céc
OM tham chiéu cho hé dém thap phan. Cac OM duoc xay dung chi lién quan dén sé ty
nhién. Trong phan con lai cua bai bao, chung t6i ciing chi ndi vé sb tu nhién.

Ba t6 chuc toan hoc dia phuong dugc Tempier ki hiéu 18 OMcag, OMyag, OMorg
(card, trad, ord lan luot la viét tat cua cac tir cardinal (ban s, luc luong) tradition (dich),
ordinal (thi tu)), trong 46 OMcarg V& OMgrq 12 1i do ton tai ctia OMya¢. Ba to chuc todn hoc
dia phuong nay cung thuéc mét té chic todn hoc ving lién quan dén kién thic vé sé
nguyén. T6 chirc todn hoc viing dy lai nam trong t chic toan hoc tong thé lién két cac kién
thirc vé dai luong, sé do, s6 va tinh toan (tham khao Tempier (2013), tr. 43-44). Bang 1
dudi day ké ra mot s6 kiéu nhiém vu tao nén cac t6 chic toan hoc diém thuéc mdi mot
trong ba té chiic toan hoc dia phwong trén.
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Bdng 1. Mgt sé kiéu nhiém vu tao nén liedi té chirc todn hoc tham chiéu vé hé dém

Ba OM dia phwong

OMcagd
nhém cac kiéu nhiém
vy van dung sé ¢ khia
canh sb lugng

OMter
nhém céac kiéu nhiém
vu doc, Viét va chuyén
ddi cac dang viét

OMorg
nhém cac kiéu nhiém

vu van dung s6 &
khia canh tht tu

Mét sé kiéu nhiém
vu tao thanh cac té
chic todn hoc
diém

- bém s6 phan tir cia
mot tap hop

- Tao ra mot tap hop
c6 s6 phan to cho
trudec.

- So sanh s6 phan tir
cua cac tap hop

- Phan tich mot s6

- Tong hop (tao ra)
mot s6

- Chuyén d6i gitra cac
don vi ¢ém

- Viét s6 duoc cho
bang loi

- Poc (bang loi) mot
s6 Viét ¢ dang day chix
SO

- So sanh hai so tu
nhién

- Sap xép thu ty mot
day sb

- Tim s6 nam giita
hai s6

- Pong khung mot sd

(gira hai s6 tron
chuc, tron tram,...
lién tiép)
- bat sb / doc sb trén
mot  duong  thang
khic vach

- Viét toi, viét lui
(hay doc t6i, doc lui)
mot day so

Cong nghé

Diy dém miéng theo
don vi nho nhat (mét,
hai, ba,...)

Xem chuc, tram,...
nhu nhitng don vi dém
don gian (mot chuc,
hai chuc,..., mot tram,
hai tram,...)

- Phuong dién vj tri:
cac don vi tir bé dén
Ién dugc viét theo thi
tu tir phai sang trai

- Phuong dién thdp
phan: muoi don vi cua
mot hang bing mot
don vi cta hang dung
ngay sau no

Ca hai phuong di¢n
cua hé dém déu can
thiét cho viéc giai
thich cac ki thuat giai
quyét nhitng kiéu
nhiém vu trén

A

Cong nghé chung 0 1a “hé dém thap phan”, dugc cau thanh tir hai yéu t6,
0p NGI vé phuong dién vi tri va 6 ndi vé phuong dién thap phan.

5. Phan tich thé ché: Mgt déng gép quan trong ciia mo hinh té chirc toan hec tham

chiéu

Ludi cac t6 chirc toan hoc tham chiéu mang lai cho ching t6i nhitng yéu td tra i
cau héi: Trong day hoc hé @ém thap phan ¢ tiéu hoc, cdi gi can ton tai va cé thé ton tai?
Chung t6i da sir dung lugi OM tham chiéu nay dé xem SGK toan bac tiéu hoc di tinh dén
nhiing cai can ton tgi nay nhu thé nao. Bong thoi, dé chi ra nhiing cai c6 thé ton tai, ching
t61 dat phan tich SGK Viét Nam trong médi quan hé so sanh vai nhitng kiéu nhiém vu hién

dién trong:

- Hang loat SGK hién hanh, trinh d6 CE2 ctia Phap, dugc tham khao tir c6ng trinh cua
Tempier (2013). Trong bang 2 ching tdi dung chit cai P dé chi cac SGK nay;
- Céc SGK toan tiéu hoc caa Viét Nam, dugc ki hiéu bang VN.
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Két qua phan tich cua ching t6i dugc trinh bay tom tit trong Bang 2. Ching toi
khong noi dén céac yéu td ki thuat, cong nghé, Ii thuyét cua nhitng té chuc toan hoc hinh
thanh tir cac kiéu nhiém vu duoc liét ké qua phan tich cac SGK.

Bdang 2. Nhiing kiéu nhiém vy hién dién trong cdc SGK diwoc phan tich

OM dia Kiéu nhiém vu P | VN
phwong N
T1:PHeém s6 phan tir cia mot tap hop x x
OMcarg | T2 : Tao ra mot tap hop tng vai so6 x
T3 : So sanh cac tap hop x x
T41: Phan tich s6 &,8,8,8, thanh cac nghin, trdm, chuc, don | "
vi
T42: Phan tich s &,8,8,8, thanh tong cac sb tron nghin, tron |, |
T4 tram, tron chuc, don vi
E,Eﬁn T43: Phan tich s6 @,a,a,8, thanh tong cac sb tron nghin, tron |,
mét tram, tron chuc, don vi dudi dang cac 1y thira ctia 10
s6 T44: Phan tich s6 &,8,8,8, thanh cac nghin, trdm, chuc, don | x
vi duéi dang bang
T45: Xac dinh s6 chuc, s6 tram, s6 nghin cta so6 x
T46: Xac dinh gia tri cua chir s6 a trong mét so6 cho trudc x
OMirag T47: Viét cac chir s6 thugc 16p nghin, 16p don vi cua mét s6 x
T51: Viét so biet so do gom
TS a,000, a,00, a,0, a, & €N;a,,a,,8,eN va déu nho | x x
Téng | hon hay bing 9
?tqcp) T52: Viét s6 biét s6 d6 gdm @, nghin, @, trim, 8, chuc, a,
a . , * \ A 5
ra) d(‘m vi trong d6 a, e N';a,,a,,a8, € N va déu nho hon hay | * x
mot bang 9
s6 T53: Viét s6 biét s6 do gom a, nghin, a, tram, a, chuc, a,
- 3 4
donvitrongdé a, € N';a,,a;,a, € N
T6: Chuyén doi giira cac don vi dém tram, chuc, don vi x
T7 : Viét so biet phat biéu bang loi cuia s6 do x x
T8 : Doc s x x
T9 : So sanh hai s6 tu nhién x x
T10 : Sap xép tha tu mot ddy so x x
OM T11: Tim s6 nam gitta hai s ava b (a < b) x x
°rd | T12 : Pong khung mét s6 giira hai s6 tron chuc lién tiép x x
T13 : Pat s6 / doc so trén mot duong thang khac vach x x
T14 : Viét toi, viet lui mot day so6 x x

So véi danh séch céc kiéu nhiém vu trong Bang 1, phan tich SGK Viét Nam chi cho
chdng t6i thiy thém hai to chuc toan hoc diém thuéc OMyag, duoc hinh thanh tir kiéu
nhiém vu T46 (xdc dinh gia tri cuia chiz sé a trong mét sé cho truéc) va TAT (viét cac chi
so thugc 16p nghin, 16p don vi ciia mét so).
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Trong cac Kiéu nhiém vu trén, c6 8/22 lién quan dén phuong dién thap phan la: T1,
T42, T43, T45, T46, T51, T53 va T6, con lai thi dén lién quan phuong dién vi tri. Bang trén
cho thdy & Phap phuong dién vi tri dwoc uu tién voi s6 kiéu nhiém vu nhiéu hon han
(13/20). Ghi nhan nay dan Tempier dén két luan rang hoc sinh Phap hiéu phép dém cha
yéu duya trén phuwong dién vi tri va nhu vay su it chi trong phuong dién thap phan dwoc
xem 1a nguon gbc cua nhimg khé khan (Tempier, 2010). Thé nhung nguyén li thap phan lai
can thiét cho hé dém. Nguyén Ii nay cd thé duoc 1am viéc qua cac hoat dong huy dong cac
quy tic 1ap nhém va rd nhom. Theo tac gia thi hién nay mot sé SGK Phéap dé chu trong
nhiéu hon dén céc kiéu nhiém vu c6 huy dong phuong dién thap phan, cu thé 12 T53, T6 da
xuét hién kha nhiéu.

O Viét Nam, trong cac SGK hién hanh dung cho 16p 3, 4 hoan toan khdng xuat hién
T2, T43, T53, T6 va nhu vy chi ¢6 5/18 kiéu nhiém vy lién quan phuong dién thap phan.

Dbi vai T5, thé ché day hoc toan 16p 3, 4 Viét Nam ciing c6 dua vao hai kiéu nhiém
vu T51 (viét s6 biét s6 @6 gom 2,000, a,00, a,0, a, ) Va T52 (Viét s biét s6 d6 gom &,
nghin, @, tram, &, chuc, a, don vi trong 36 a, e N";a,,a,,a, € N va déu nhé hon hay
bang 9). Tuy nhién, c6 mot sy khac biét trong ca hai kiéu nhiém vu trén: Trong SGK Phap
thi cac don vi dém c6 thé duogc sip xép theo thir tw ngau nhién, con ¢ SGK Viét Nam thi
chang luén ludn dugc xép theo thi ty tir hang cao dén hang thap. Didu nay cé thé dan dén
viéc hinh thanh mét quy tic hanh dong ma theo d6 thi khi viét thanh sé hoc sinh s& dit lai
cac don vi dém theo dung thir ty ma ching duogc liét ké trong dé bai tap. Quy tic do lam
mo di ¥ nghia cia phuong dién thap phan, chi chl trong phuong dién vi tri. Do dé, viéc sip
xép cac don vi dém theo thar tw ngau nhién 1a can thiét, nham tai lap lai y nghia ciia phuong
dién thap phan, dong thoi cho thay quy tic hanh dong vira néu trén khong mang lai ciu tra
loi chinh xéc nita. Ngoai ra, trong cac SGK toan 16p 3, 4 cua Viét Nam hoan toan vang mat
kiéu nhiém vy T53 (viét s6 biét s6 dé gom @&, nghin, @, tram, &, chuc, @, don vi trong
do a, eN’;a,,a,,a, € N). Pay la mot su bd sung quan trong cho T52. Véi T53 thi céc
don vi &&m ¢ mdi hang c6 thé 16n hon 9, ddi hoi hoc sinh phai hiéu dugc cac don vi dém
va mdi quan hé giira chiing (phwong dién thap phan).

Kiéu nhiém vu T6 chinh 1a budc dém can thiét dé thuc hién T53. Ngoai ra, trong luan
an ctia minh, Tempier da chi ra sy can thiét va tim quan trong cua T6. Ta thay, yéu t6 cong
nghé cia T6 1a co so dé giai thich cho cac ki thuat tinh toan. Pé minh hoa, hdy xét mot
phan tich vé ki thuat thyc hién phép toan cong:

“Trong truong hop phép cong, khi ching ta thyc hién 1593 + 345, can phai sap xép
hai s tir bén phai dé cac chir s6 cling hang ¢ hai s nam thang cot véi nhau.
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1
1593
+ 345
1938

Trong khoang hang chuc, chung ta cong 4 chuc vai 9 chuc, ching ta c¢6 dugc 13 chuc
ma chidng ta sau d6 phai chuyén doi sang 1 trim va 3 chuc. Vi vay, c6 viéc giir lai 1 trong
hang trim (nhé 1 & hang tram). Ki thudt duoc bién minh nhu sau: phuong dién vi tri dé bién
minh cho su sip xép theo chiéu doc cua céc con s6 va phuong dién thap phan dé bién minh
cho su chuyén dbi gitta cac don vi (méi quan hé 10 chuc = 1 tram cho vi du trén).

Trong truong hop cong ¢6 nhé ¢ hang cao nhat, chang han nhu 512 + 834, chuyén doi
dugc thuc hién truc tiép trong két qua. O vi du ndy : 5 trim + 8 trdim = 13 tram, tic 1a 1
nghin va 3 trim, ching ta viét 3 cho hang trdm va 1 cho hang nghin.”

(Tempier, 2013, tr 55)
Dé 1am 16 hon vi tri trong thé ché Viét Nam cua cac OM ma yéu to cong nghé lién
quan dén phuong dién thap phén, ching toi ciing thong ké sb lwong bai tap trong SGK va
sach bai tap (SBT) toan 3, 4. Két qua thu duoc Ia:
Bdang 3. Bang thong ké sé lirong bai tdp theo 2 phwong dién vi tri va thdp phan

Phwong di¢n SGK, SBT Toan 3 | SGK, SBT Toan 4 Tong
Vi tri 105 (94,6%) 91 (82,7%) 196 (88,7%)
Thap phan 6 (5,4%) 19 (17,3%) 25 (11,3%)

Bang thong ké cho thay du 12 16p 3 hay 16p 4 thi s6 lwong bai tap c6 huy dong phuong
dién vi tri cling chiém ti I¢ ap d4o so véi sb bai tap can huy dong phuong dién thap phan:
94,6% adi 1ap véi 5,4% & 16p 3 va 82,7% ddi lap vai 17,3% & 16p 4. Tuy nhién cé thé thay tir
I6p 3 1&n 16p 4 thi ti 1& bai tap loai thi hai di ting 1én dang ké, tir 5,4% lén 17,3%, cho du
van con kha khiém ton so voi phuong dién vi tri. Nhu vay, thé ché day hoc toan 16p 3, 4 Viét
Nam ciing vu tién phuwong dién vi tri so vai phuong dién thap phén khi day hoc c&c ngi dung
vé hé dém thap phan. Hién tuong nay ciing gip trong thé ché day hoc 16p CE2 cua Phép.
Chang tdi nhic lai rang, cac tac gia Phap da két luan: Chinh sy chua chu trong dung muc
phuong dién thap phan 1a ngudn gbc caa nhiing sai 1am phé bién ¢ hoc sinh.

6.  Kétluan: déng gop ciia md hinh OM tham chiéu

Ludi cac OM tham chiéu mét céng cu hiéu qua gidp nha nghién ciu lam rd nhiing
nét chuyén biét cua thé ché day hoc mat tri thirc ton hoc xac dinh: cai gi can ton tai nhung
da khong ton tai hoac chi hién dién ma nhat trong thé ché? Trong truong hop caa ching toi
thi ludi OM tham chiéu do Tempier xay dung 1a co s& dé xem xét quan hé caa thé ché day
hoc toan ¢ tiéu hoc Viét Nam voi hé dém thap phan. Phén tich chwong trinh, SGK dit
trong céch tiép can cua Thuyét nhan hoc va luéi OM tham chiéu da cho phép chiing toi tra
loi céc cau hoi: Trong thé ché day hoc toan bac tiéu hoc, hai phuong dién v; tri va thdp
phan hién dién nhu thé ndo? Viéc day va hoc phai chiu nhitng rang buc gi? Dau la hé qua
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c6 thé du doan trudc cua ching? Cai gi can phai dugc bd sung cho quan hé cua thé ché
dugc xem xét véi ddi twong hé dém thap phan?

Lugi OM tham chiéu con gitp cho nha nghién ciu thiét ké cac tinh hudng day hoc.
Chung t6i nhic lai: “... OM tham chiéu 1a OM ma nha nghién ciru dung dé kiém chang tinh
ngau nhién va vi thé ma né phai chiu nhiing thay déi thuong xuyén”. Nhu vay, sau tién
trinh hai budc dé thiét 1ap ludi cac OM tham chiéu ma chung t6i dd noéi & trén (nghién ctu
tri thirc bac hoc; st dung nhirng két qua phan tich thé ché trong mot sé cong trinh di co)
thi bang cach dwa thém vao nhitng yéu té méi, nha nghién ctu c6 thé xay dung tinh huéng
day hoc nham dén mot hay mot s6 OM tham chiéu nao do.

Trong thyc té, ching t6i dd chon OM hinh thanh tir kiéu nhiém vu T6: chuyén doi
giita cdc don vi dém - do su can thiét cua no d6i véi viéc hiéu va sir dung hé dém thap
phan. Trong tinh hudng day hoc ndy, OM ma ching t6i xay dung chtta dung thém ba yéu
t6 sau ma ching tdi mudn dua thém vao dé kiém chung tinh thoa dang cua chng.

Yéu t6 thir nhat 1a hoc sinh phai duoc 1am viéc vai nhitng sb 16n.

Yéu t6 tha hai Ia trinh hubng c6 sir dung phuong tién truc quan. Pay 1a mot phuong
tién khong thé thiéu déi voi day hoc nhiéu tri thirc todn & bac tiéu hoc. Dé day hé dém thap
phan, SGK Toan 16p 1 da ding céc que tinh: 1 que tinh roi biéu dién 1 don vi, 10 que tinh
duoc b6 lai biéu dién cho 1 chuc hay 10 don vi. Ngoai que tinh, cac hinh vé& (bdng hoa, con
chim, v.v...) ciing duoc str dung khi trinh bay cac phép tinh cong, trir, nhan, chia. Bén 16p
2, khi hoc s6 ty nhién trong pham vi 1000, hoc sinh dugc hoc thém don vi dém mdi 14
“tram”, “nghin” va biét thém quan hé méi giira cac don vi (10 chuc bang 1 trdm, 10 trim
bang 1 nghin). Lic nay phuong tién que tinh khéng con tién loi nén nguoi ta ding mé hinh
cac 6 vudng. Khi hoc sang vong sé 16n hon (& 16p 3, 4), m6 hinh 6 vudng ciing khong con
tién loi cho viéc biéu dién mdi quan hé gitta cac don vi. Luc ndy nguoi ta ding cac hinh
lap phuong va céac thé ¢ ghi sé (tham khao Nguyén Thi Minh Yén, 2017). So véi thé ghi
$6, cac hinh lap phuong truc quan hon, nhung lai chi thuan loi cho nhitng sé c6 nhiéu nhat
la 7 chir s6. C6 I& vi kho khan cia viéc ding phuong tién tryc quan dé trinh bay nhitng van
dé lién quan dén céc sb 16n nén loai phuong tién nay it dugc khai thac cho viéc nghién ciu
cac vong nhiéu chir s6. Tir nhitng ghi nhan trén, chdng tdi mudn dua vao trong tinh hudng
day hoc nhirng sé 16n véi phuong tién truc quan 1a cac thé sd.

Yéu té thir ba ma ching t6i tinh dén duoc dat trong pham vi Li thuyét tinh hudng.
Hoat dong duoc thiét ké dudi dang trd choi, co chira dung su trao doi gitra cac thanh vién
cung d6i va sau do 1a gitta cac doi. Phuong tién vat chat (thé s6) trao cho hoc sinh lam viéc
tao nén mdi truong phan hoi dé loai bo cac chién luoc khong din dén thanh cong. Ban doc
c6 thé tham khao tinh hudng duoc thiét ké trong Nguyén Thi Minh Yén (2017).

Mot dong gop thir ba cia md hinh OM tham chiéu nam & nhitng nghién ciru thuc
hanh day hoc cuia gi4o vién. N6 cho phép ta phan tich cac OM duoc gido vién trién khai
trong 16p hoc. Pay 1a mot hudng phat trién tiép theo cho nghién ciru ma chung t6i da thuc
hién trong Nguyén Thi Minh Yén (2017).
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