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TOM TAT

Tinh da nghia ciia khdi niém phdn sé la nguon goc ciia nhitng khé khan ma hoc sinh tiéu hoc
gdp phdi trong viéc hiéu va sir dung khdi niém nay. Trong cdc nghia d6, nghia todn tir lién quan
dén vai tro céng cu ciia phép nhan cac phdn so. Nghién ciru tri thire ludn cho phép thiét lap mot
lwdi cdc té chike todn hoc tham chiéu can xdy dung trong day hoc dé giip hoc sinh hiéu sw can
thiét ciia phép nhdn cdc phin s6. Véi hedi t6 chire todn hoc tham chiéu do, bai viét di chi ra rang
thyec té day hoc Toan o tiéu hoc chwa hinh thanh dwoc nghia toan tir cia phan s6 cho hoc sinh. Hé
qua la sw khéng ddy dii trong kién thirc ciia Cac hoc sinh. CAC em ¢é thé thuc hién dwoc cdc quy tic
nhén phén s6, nhwng lai khéng huy dong dwoc phép todn nay vdo viéc gidi quyét mot so van dé ciia
todn hoc va thue tién. Khang dinh nay da dwoc hop thirc hod bang mot nghién civu thire nghiém
trinh bay & cudi bai bdo.

Tir khéa: phan sb; nghia toan tir cia phan sd; to chirc toan hoc tham chiéu

1.  Piatvan dé

Phén s tac dong vao nhiéu hoat dong khac nhau cta cudc séng hang ngiy, nhu phan
chia, so sanh, do luong... Trong nha trudng, khong it mén hoc sir dung phan sé nhu: Pia li,
Vit i, Hoé hoc, Ki thuat, Hoi hoa... Trong ban thin toan hoc, kién thirc vé phan sb can
thiét cho viéc hiéu cac sb thap phan ciing nhu nhitng phép toan trén ching, va dé lam viéc
v6i cac s6 hitu ti. Mbi lién hé nay ciing dd duoc chuong trinh mon Toadn ¢ trudng phd
thong tinh dén: phan sé bat dau xuat hién tir 16p 2, duoc trinh bay mot cach c6 hé théng &
16p 4, 1a nén tang cho vi¢c nghién ctu sb thap phan ¢ nam cudi bac tiéu hoc va tap s6 hitu
ti & trung hoc co s0.

Y tudng vé phan s6 da xuit hién rat sém trong lich sir toan hoc, & cic nén van minh
Babylon va Ai Cép (tit nhién khong phai ¢ dang nhu hién tai), bat ngudn tir nhitng van dé
ndy sinh trong cudc séng lién quan dén do luong, chia tach mot ddi tuong, so sanh, thura ké
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va phan phdi. Trai qua nhiéu thoi Ki, phan sd gin vé6i viée giai quyét nhitng van dé khac
nhau, va tir d6 c¢6 nhiéu nghia khac nhau. Lich st tién trién cta phan s dé lai nhimg dau
vét chimg to sy phirc tap cta nd. Chinh su phuc tap 4y khién phan s6 1a mot ddi tuong day
hoc (DH) dit ra nhiéu van dé cho ca gido vién 1an hoc sinh (HS). M6t s6 cong trinh nghién
clru d3 cho thay 1a “hoc sinh ¢ nhiéu nudc ¢ nhitng khé khin chung trong viéc hiéu khai
niém phan sb, thuc hién cac quy tic tinh toan va sau d6 sir dung vao viéc giai quyét nhirng
van dé cua toan hoc hay ngoai toan hoc” (Le & Nguyen, 2018, p.29). Mot trong nguyén
nhan gay kho khan cho viéc hiéu khai niém phan sé chinh 1a tinh da nghia cta né.

Cau hoi nghién ciru dau tién duoc dit ra 1a: viéc DH todn ¢ tiéu hoc da hinh thanh
cho HS nhitng nghia nao vé phdn s6? HS hiéu méi nghia ra sao?

Luu ¥ rang tap sd nguyén Z chua dugc nghién ctru ¢ tiéu hoc, nén trong phan tiép
theo ctia bai bao nay thuat ngir “phan s6” dung dé néi vé nhitng phan sé khong am. Nhu
vdy, khi noi dén % thi ta hiéuringa,b € Nvab # 0.

1.1. Cdc nghia ciia phén sé

Vé cac nghia cua phéan sd, giita cic nha nghién ctru khong c6 su dong thuan tuyét
ddi. Moi tac gia dé xuét mot ho nghia khac nhau, tuy theo muc ti€u nghién ctru cta ho.

Kieren (1976) 1a ngudi dau tién tdch phan sé thanh bén nghia c6 quan hé gan b6 véi nhau: Ti

s, toan tu, thuong, do luong. Tac gia khong xem “phan sé nhu mot phan cua tong thé” 1a

mot nghia riéng ma cho rang nd dwoc chira dung trong bdn nghia da liét ké. Behr, Lesh,

Poste, & Silver (1983) thi d& nghi mot mo hinh 1i thuyét cho phép lién két cac nghia khac

nhau cua phan s, nhung lai tdch “phan sé - mot phan cua téng thé” thanh nghia riéng biét.

Mot sb tac gia khac ciing dua ra nhitng mé hinh cta riéng minh, c6 gang mo ta tinh da nghia

ctia khai niém phan s6. Nhitng md hinh ndy ¢ phan tring nhau nhung khong tuong duong,

trong ca viéc xac dinh cac nghia 1dn méi lién hé giira ching.
(Le & Nguyen, 2018, p.29)
bé nghi cua Kieren c6 li ciia nd néu xét vé mat toan hoc. Thé nhung, trong lich su,
thi viéc hinh thanh khéi niém phan s6 da bat dau tir cac phan sé don vi (phéan sd ¢ tir sO
bang 1). Nhu vay 1a nghia mét phan ciia tong thé (ki higu 1a phan/tong thé trong phan con
lai ciia bai bao) dugc hinh thanh dau tién. Va ciing chinh vi nghia nay duoc chira dung
trong bon nghia 7 s6, todn tir, thwong, do lwong nhu Kieren phan tich, nén trong DH thi
nguoi ta thuong bat dau tir no, roi lay d6 lam diém tua dé dwa vao bon nghia kia. Chinh tir
ghi nhan 4y Ma quan niém tach phan sé thanh nim nghia dugc thira nhan trong cac nghién
ctru trinh bay & bai viét nay.

Phan dudi ciia bai viét chi 1am 16 nghia todn tir con rat it duoc xem xét trong cac
cong trinh nghién ctru trong nudc. V& bbn nghia kia, ban doc c6 thé tim théy mot trinh bay
chi tiét trong Lamon (2012), Duong (2014), Le & Nguyen (2018).

Trude khi gi6i thidu nghia rodn fr cin phai lam rd thudt ngit fodn tir von khong xuét
hién & bac tiéu hoc. Trong toan hoc, todn tir (tiéng Anh: operator, tiéng Phap: opérateur) chi
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mét ham hodc phan tir ciia mét tdp hop tac déng lén mét tdp hop khdc (tham khao Manturov
et al., 1993; Ngo, Doan, & Nguyen, 2000). Toan tir néu 13 ham mot bién duogc goi 1a toan tir
mot ngdi, néu 1a ham hai bién dugc goi 13 toan tir hai ngdi — tong quat, néu 1a ham n bién thi
dugc goi 1a toan tir n-ngdi. Pi kém véi todn tr con cd thudt ngir phép toan (tiéng Anh:
operation, tiéng Phép: opération) va d6i khi ngudi ta dung khong phan biét ching.

Dé6i v6i phan sb, nghia todn #r xuét hién trong nhitng “tinh hudng phdi thuwc hién
phép nhéin mét sé véi phin sé. Vi du: mot nguoi da bi thua % s6 bi ciia minh, hay da ding
70% s6 tién 500 ngan dong” (Le & Nguyen, 2018, p.30). Cu thé hon:

(...) phan sb ciing dugc trinh bay nhu mét toan tir trong cac tinh hudng lién quan dén phép
nhan mot s vai mot phan sb. Vi du: néu 24 cuc tiy duoc dwa vao mot may dong goi va may
dua ra 12 goi, thi ¢6 nghia la phép toan % X 24 = 12 da duogc thuc hién. Trong truong hop
nay, % khong biéu din mot phan cua tong thé (vi du: %cuc tay), ma la mot dai luong da tac
dong Ién 24 cyc tdy. Cac tinh huéng ma phan s duoc sir dung nhu mét toan tir c6 thé dwoc
biéu dién bang so d6 minh hoa dudi déy:

— Nhan véi
24 1 12

_--""7_[\

(Ministére 1’Education de 1’Ontario, 2008, p.37)

Nhu vay, nghia todn tir ctia phan s6 gin lién v6i tinh hudng tim % ciia mot dai lwong.
Ldc nay, mét phan sé khong dai dién cho mot kich thude hay sé luong, ma dé cap dén
mot ham, mdt anh xa. N6 mo ta su bién d6i mot dai luong thanh mgt mdot dai lugng khéc,
hay dit twong tmg mot tap hop (hodc mién) véi mot tap hop (mién) khac, bang cach ting-
giam, co-gidn hay phong to-thu nho, tiy vao ban chit cua dai lugng d6 (tham khao
Behr et al., 1982).

1.2. Nghia “toan tir”: Hoc sinh tiéu hoc cin hiéu gi?

Mot trinh bay ngan gon phan tich tri thirc luan & trén cho thay sy kho hiéu ciia nghia
todn tir ciia phan s6. Hoan toan ty nhién, khong thé nao noéi vé nghia nay véi HS tiéu hoc.
Diéu quan trong 1a: trwdc nhitng tinh huéng can tim % ciia mét dai lwong, hay cin
phong to-thu nhé % lan mét doi twong, HS biét rang phdi nhin dai lwong hay doi
twong do voi %. Diéu nay c6 nghia 1a HS di hiéu vai trd cong cu cta phép toan nhan véi
phan sé. Viéc hiéu ndy co y nghia quan trong, khi ma DH toan trong thyuc té thuong qua
chu trong vao cac quy tic tinh toan, bo qua hodc coi nhe van dé& day khai niém va hinh
thanh nghia cta khai niém. Theo xu huéng ndy, ngudi ta quén mat rang chinh nghia cua
mot khai niém 1am nén |i do tdn tai ctia n6. Tai sao lai bat HS hoc quy tic nhan phan sé va
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sau d6 giai nhiéu bai tap luyén tap sir dung quy tic néu nhu ho khong biét né duoc dung dé
lam gi?

Lap luan trén giai thich cho cau héi nghién ctru dugc dat ra trong bai bao nay: viéc
DH phin s6 di hinh thanh dwoc cho HS cudi cdp tiéu hoc nghia todn tir hay chwa?
2.  Phwong phap luian nghién ciru

Cau hoi trén lién quan dén van dé xem xét su chuyén hod su pham ngoai vi, tirc mat
xich “tri thirc bac hoc —> tri thirc can day”. Theo dé xuat cua Chevallard (1992) thi c6 thé
ding cong cu 16 chire todn hoc (TCTH) dé phan tich sy chuyén hoa su pham nay. Mdi
TCTH dugc hinh thanh tir mot kiéu nhiém vu (KNV). Nhu vay, can phai x4c dinh hé thong
cac KNV lién quan dén nghia todn tir ma viéc DH phén sb & tiéu hoc dua vao. Van dé tiép
theo 1a xem xét tinh day du hay khong ctia hé thong nhitng KNV d6. Pé lam diéu d6 thi
ngudi ta c6 thé ddi chiéu nd véi mot hwdi TCTH tham chiéu.

Lu6i TCTH tham chiéu cung cap ban dd cac van d& ma nha nghién ctru c6 thé sir dung dé

phan tich mot thé ché x4c dinh hay thyuc hanh day hoc, ciing 1a diém tira dé gido vién thiét ké

du an day hoc ctia minh.

(Le & Comiti, 2018, p.127)

Lam thé nao dé xay dung luéi TCTH tham chiéu nay? Trudc hét, viéc thiét lap cdc
TCTH tham chiéu phai dwoc thuc hién trén co so phdn tich tri thucc ludn vé doi tuwong tri
thirc dang ban dén. Pong thoi, ngudi ta con sir dung khai niém hé sinh KNV dé thanh 1ap
lu6i. Hé sinh KNV 1a mot hé théng cac KNV hinh thanh tir mét KNV nao d6 két hop véi
mot hé thong cac bién. Nhitng bién ndy va gia tri lya chon gan cho ching phu thudc vao
muc dich cua nha nghién ctru (tham khao Le & Comiti, 2018, p.132-132).

So d6 duéi déy trinh nay phuong phap luan nghién ctru dé tim cau tra 161 di duoc dit ra.

' N i
Tri thirc bac hoc: Bicn

Nghia toan tie ctia phén so

\ J A 4

-
Tn thite can day: Nghia toan fir

ciia phén s6 da duoc 1lam cho phi I
hop v bac hoe
A 4

' 3
Dy dodn kién thic cia HS ) Nghién ctru thee nghiém
Vé nghia toan iz cua phén so kiém chirng
\, J

3. Két qua nghién ciru
3.1. Thiét ldp Iwéi té chirc todn hoc tham chiéu

[ Ludi TCTH tham chiéu ]

e Hai té chikc todn hoc dwgc giir lgi tiv phén tich tri thirc ludn
Nhu da noéi, toan tir [a mot thuat ngir toan hoc c6 hai nghia:
1. Phan tir ciia mot tap hop tac dong 1én mot tap hop khac.
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2. Pong nghia véi nghia “anh xa” va “ham”.

(Ngo, Doan, & Nguyen, 2000)

Céch hiéu thtr hai kha quen thudc voi nguoi lam toan. Céach hiéu thur nhat s€ duoc
giai thich ro thém ¢ dudi.

Theo cach hiéu nay, Davis (1991, pp.91-93) da liy nghia toan tir cua phan s dé
minh hoa co s& toan hoc cua viéc xay dung truong sé hiru ti. Xét vé mat toan hoc, % la
toan tir twong wng véi ham f:bZ — Z thoa man tinh chat f(m +n) = f(m) + f(n) va
duogc xac dinh bai f(b) = a, trong d6 b € Z, bZ ={bz: z € Z }. Behr va cong su (1982)
xem phan sé % 1a ham bién ddi mot hinh hinh hoc thanh mat hinh hinh hoc khéc véi hinh
dang tuong tu va c6 kich thudc bang % hinh ban dau, hoic bién d6i mét tap hop thanh mot
tap hop khac c6 sé phan tir gap %. Khi hoat dong trén mot déi twong lién tuc (chiéu dai
chang han), toan t&%nhu moét t6 hop gidn-co. Khi hoat dong trén mot dbi twong roi rac,
toan tur % nhu mot to hop nhan-chia, bién d6i tap hop c6 n phan tir thanh mét tap hop c6
na phan ta, va sau d6 sé nay duoc giam xudng qua phép chia na cho b. Tém lai, nghia toan
ti> ctia phan sé % lién quan dén phép nhan % véi mot dai lugng, dugc hinh thanh qua cac
tinh hudng lién quan dén phép nhan phan sd. Phép toan nay gom ba truong hop:

- nhan mot sb tu nhién véi phan sd
- nhén phan s6 voi mot sb tu nhién
- nhan hai phan so.

Trong su ndi tiép véi phép nhan hai sé ty nhién (hiéu theo nghia “phép cong lap
lai”), tich n X % dugc hiéu 1a n lan %. Lac nay phan s6 van dugc hiéu theo nghia
phan/tong thé. Tuy nhién, khi chua c6 tinh giao hoan cua phép nhan thi viéc nghién ctru
tich % X n bi can tré voi cach hiéu nay (tham khao Le & Nguyen, 2018, p.33). Cach hiéu
ay ciing khong thé van dung cho truong hop nhan hai phan sb. Vi 1& d6, trong luéi TCTH
tham chiéu s& xay dung, bai viét nay chi xem xét nhitng KNV lién quan dén hai phép toan
% X nva % X % ma viéc DH c6 thé 1am cho HS hiéu rd nghia fodn tir cia phan sé qua
viéc nghién ctru chung. KNV tong quat bao trum Ién tap hop cac KNV nay va cho phép
1am rd nghia todn tir 12 T = tim % cia mot dai luong.

Lién quan dén mot toan tir f c6 3 KNV:

- (1) Biét quy tac f va tao anh 1a x, tim anh ()
- (2) Biét quy tac f va anh y, tim tao anh X cta y
- (3) Biét mot cdp tao anh - anh (X, y), tim quy tic f.

Trong truong hop f 14 toan tir tng vai phan sb %, néi cach khac 1a phép nhan véi % ,

thi ba KNV d6 duoc phat biéu la:
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- (1) Tim % cua mot dai lugng
- (2’) Tim gid trj cia mot dai lugng, biét - cita dai lugng do
- (3”) Tim phan sé bién ddi dai luong c6 gia trj a thanh dai luong c6 gia tri b.

Do khudn khé ¢6 han cua bai bao, (2°) s& khdng duoc xét vi no con lién quan dén phép
chia phan sb. (1°) chinh 1a T%. (3”) duoc ki hiéu 12 T2. Pay la 2 KNV duoc giit lai dé 1ap ludi
TCTH tham chiéu bang cach két hop véi cac bién s& lua chon.

e Hai mé hinh biéu dién phan s6 dworc giir lai

Phan tich ctia Behr va cong su (1982) cho thay dé biéu didn nghia toan tiz caa phan sé ta
c6 thé diing cac mé hinh lién tuc hozc roi rac. M6 hinh roi rac 1a mot tap hop chira mot sé dbi
twong roi rac. Bém 1a mot thao tac co ban dé xac dinh s6 lugng phan tir trong mé hinh rai rac.
MOt tap hop roi rac cac dbi tuong khodng phai lic nao ciing chia duoc, theo nghia 1a néu n6
duoc chia thi két qua s& khong con 1a d6i tugng do6 nira. Vi dy, mot nira qua tao thi khong l1a
qua tao. Nhu vay, mot mé hinh roi rac chi cé thé dugc chia thanh mot s6 phan nhat dinh phu
hop Vi sb luong ddi tuong chia trong tap hop. Chang han vai tap hop chaa 6 qua tring thi ¢d
thé dugc chia thanh hai, ba, hay sau, nhung khong thé chia thianh nim phan bang nhau. Mo
hinh lién tyc lién quan dén cac dai luong c6 sb do lién tuc, nhu chiéu dai hoac dién tich cua
bang gidy. Khac véi md hinh roi rac, mot mé hinh lién tuc c6 thé duoc chia thanh bao nhiéu
phan tly y. Vi du mot doan thang cd thé duoc chia thanh hai, ba, nam phan bang nhau. ..

C6 bon loai m6 hinh c6 thé dung dé biéu dién phan sé trong DH, d6 1a tap hop (md
hinh roi rac), d6 dai, dién tich, tia sé (ba md hinh lién tyuc). Viéc st dung cac md hinh nay
la can thiét, khdng tranh khoi, vai moi sy chuyén hoa su pham trong DH toan & tiéu hoc —
bac hoc ma cac khai niém triru twong can phai dugc gigi thiéu di kém vai céc biéu dién
truc quan (tham khao Le & Nguyen, 2018).

Dé thiét ké luéi TCTH tham chiéu, tac gia bai viét nay s& giir lai md hinh tap hop va
mo hinh d6 dai, dién tich. M hinh tia s6 khong duoc khai thac ¢ day, vi mac du cé nhiéu
lgi ich 16n lao nhung né lai khdng thuan tién cho viéc md ta nghia toan ti (tham khao Le
& Nguyen, 2018, p.32).

e Xay dung lwéi to chirc toan hoc tham chiéu
Xét phan $6 %. Lu6i TCTH tham chiéu sé& duoc lap tir hai KNV:
- Ti=tim % cua mot dai lwong,
- T2= tim phan s6 ma viéc nhan véi nd sé lam bién déi dai lwong 1ng Vdi gia tri a
thanh dai lwong ung voi gid tri b.

Hai bién 1a V1 = gia tri ciia dai lwong (néu dai luong 1a mot sd) va Vo = mé hinh biéu
dién dai lwong (dugc nodi dén trong T, T?) s& dugc sir dung dé 1ap ludi. Khi V1 1a s6 n thi
n co thé 1a boi cua b, co thé khong phai 1a boi ciia b, tham chi c6 thé 1a phan s6. Trong
truong hop thu nhét thi mo hinh roi rac s& van hanh tdt hon. Bi voi cac truong hop con lai
thi mé hinh lién tuc lai chiém wu thé. Vi thé, cac gia tri dwoc chon cho V2 14 tdp hop c6 n
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phan tir (mé hinh roi rac) néu n chia hét cho b, hodc hink vé (M6 hinh lién tuc) trong
truong hop nguoc lai. Bang dudi ddy mé ta luéi TCTH tham chiéu duoc thiét 1ap dé phan
tich tri thirc can day va nghién ctru kién thirc cua HS vé nghia fodn i ctia phan sb. Bang

chi n6i dén KNV va mo ta ki thuat. Céng nghé chung chinh 1a nghia fodn tir ctia phén sb.

Bing 1. Luéi TCTH tham chiéu lién quan dén nghia todn tir ciia phén sé

Ki€u nhi€ém vu

Ki thuat

Ti =

ve

1 _T a |, -
Ta/b cua hinh vé_Tlm B cua hinh

Chia mot hinh v& thanh b phan bang nhau.
Sau d6, danh dau vao a phan

1_m1 _a
T2 = Tasb ciatap hop (= TIM 7~ cla
tap hop co n phan tir, v4i n chia hét cho

(K1 thuét thtr nhat chi van hanh dugc
khi n khong qua 16n)

V& hinh minh hoa tip hop c6 n phan tir.
Nhom cac phan tir ctia tp hop sao cho co b
phan bang nhau va dém sb phan tir cua a
phan

Lay n chia cho b, dugc bao nhiéu nhan véi a

Thuc hién phép toan % X n theo quy tic

1 _ 1 N a 5 e
T3 =Tgpchan= TIM 5 cuan, vein
chiahétcho b

(d61 voi ki thuat thir nhét c6 thé minh

Lay n chia cho b, dugc bao nhiéu nhan véi a

Thyc hién phép toan % X n theo quy tic

T'  hoa bang mé hinh tap hop khi n khéng
qua 1én)
T; =T2h cians= TIM %’cﬁa n, voin la
sO tu nhién khong chia hét cho b hodc N Thuyc hién phép toan % x n theo quy tic
la phan so
Chia hinh v& thanh b phan bang nhau va t6
mau a phan. Tiép tuc chia phin d3 t6 mau
1 1 —Tim & o € . Y C oA a o
T5 =Tq4/p ciac/dhinhve= TIM - cua—  thanh d phan bang nhau va t6 mau vao c
hinh v& phan. Cudi cung, tim phén sO chi phan to
mau hai lan
T} = T;/b ciac/a= T1M % cta % Thyc hién phép toan % X % theo quy tic
TZthanhp = Tim phan s6 bién doan ’ ’
T?  thing c6 d6 dai a thanh doan thing c6 Lay b lam tir s6, a lam mau s6

do daib

3.2. Nghia toan tir trong cdc sdch gido khoa Todn bdc tiéu hoc
Khai niém phan sb tong quat va cac phép toan trén phan sd bat dau duoc nghién ctru

& 16p 4, nhung thuc ra HS d3 biét dén phdn s6 don vi tir 16p 2, sau d6 1a 16p 3.
e Nghia todn tir trong sach giao khoa Toan 2 va Toan 3

Luu ¥ rang ¢ 16p 2 va 16p 3 thi thuat ngit phdn so chua xuit hién — ngudi ta chi noi
dén “mot phén hai, mot phﬁn ba, mot phén tu...”. Chéng han, khai niém “mot phe‘in hai”
dugc SGK Toén 2 dua vao ngay sau ndi dung “Béang chia 27, va trinh bay nhu sau:
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1 Chia hinh vudng thanh hai phan bang nhau.
Lay mot phan, duoc mét phan hai hinh vudng.
Mot phan hai duoc viét 1a % Mot phan hai con goi 1a mot nira.
(SGK Toén 2, 2014, tr.110)
Tinh hudng nay hinh thanh nén nghia phdn/tong thé cua phan sd. Sau d6 SGK Toan

2 yéu cau HS giai cac bai toan thudc hai dang. V6i dang thir nhat, qua quan sat nhimg hinh
cho san, HS phai tra 161 cau hoi: da t6 mau % hinh nao? O dang thtr hai, trén mot hinh vé
biéu dién mot tap hop rdi rac 6 mot sd ddi twong duoc khoanh ving, va ciu hoi dit ra cho
HS 1a: hinh nao da khoanh vio %so”' doi tiwong? Dé giai quyét nhimg bai toan thudc loai
nay, HS can dém s6 phan tir cua tip hop di cho roi thuc hién chép chia sé d6 cho 2. Ta
thdy 1a du phép nhén véi % chua thé trinh bay tudng minh, nhung rd rang 1a cach trinh bay
ctia Toan 2 cho thdy mdi lién hé gitra % v&i1 phép chia cho 2.

Ta thay ¢ day xuat hién hai ki€u nhi€ém vu sau, nhung chi trong truong hop a = 1.

-T} = T;/b cta hinh va= 11M % cua hinh v&

-T} = T;/b ciia tap hop ()= 11M % ctia tp hop c6 n phan tir, véi n chia hét cho b

IS

Theo mot cach hoan toan twong tu, SGK Toan 2 con dua vao cac phan sb %, ,%
tuong mg sau cac ndi dung “Béang chia ba”, “Bang chia bén”, “Bang chia nim”. Viéc sap
xép ndi dung kiéu nay thé hién 16 ¥ d6 gin cac phéan s6 don vi véi phép chia.

Chuong trinh Toén 16p 3 tiép tuc nghién ctru “Bang chia sau”, ..., “Bang chia chin”
va lac nay thi cac phan s6 don vi %, ...,% duoc hiéu tuong tu nhu %, %, ... ma khéng trinh
bay tudng tdn cho moi truong hgp nhu SGK Toan 2. Cling vi theo chuong trinh 16p 3 thi
HS méi chi nghién ctru “phép chia cho s6 co mot chit s6” nén cac phan s6 don vi chi c¢6
mau sd 16n nhét 12 9. Hai dang toan da nghién ctru ¢ 16p 2 van gip lai. Ngoai ra, SGK con
dua thém noi dung “Tim mot trong cac phan bang nhau ctia mot s6” va & d6 mot KNV moi
xuat hién.

TIM MOT TRONG CAC PHAN BANG NHAU CUA MOT SO
Bai toan: Chi c6 12 cai keo. Chi cho em % s6 keo d6. Hoi chi cho em may céi keo?
A ARG
Nhdn xét: chia 12 cai keo thanh 3 phan bang Bai gidi
nhau. M@i phan d6 1a — s6 keo. Chi cho em 56 keo la:
. . . . 12 : 3 = 4 (céi)
| ‘12 keo I I Dap $6: 4 céi keo

(SGK Toan 3, 2014, tr.26)
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Bai toan “chia keo” chinh 1a KNV da gip & 16p 2 (T3 = T;/b ciia tap hop ()= 11M %
cua tdp hop co n phan tu, voi n la boi cua b). N6 c6 mit & do6 chi dé hinh thanh nén ki
thut giai KNV méi 1A T3 = Té/b cian= TIM % cia n, véi n chia hét cho b. Hién nhién
ngudi ta cling chi xét truong hop a =1. Ki thuat 1a “lay n chia cho b”.

Tom lai, cudi 16p 3, HS d3 biét xét ba KNV dau tién ciia bang trén, nhung chi trong
truong hop a =1, bai chuong trinh méi chi dé& cap dén cac phan sd don vi % (miu sb
2<b<09).

e Nghia todn tir trong sach gido khoa Toan 4

Luc nay khai niém phan sé dugc dinh nghia tuong minh va cac phép toan cua phan
s6 duge nghién ctru mot cach ¢ hé thong. Tat nhién, dinh nghia tong quat (triru tugng) vé
phan sb khong duoc gidi thiéu, ma nguoi ta van dung mé hinh tryc quan (t6 mau mot hinh)
dé dua vao nhing phéan sd % cu the.

Céc nghia phan/tong thé, thuwong, ti s, dai lwong déu da dugc dua vao, ciing nho cac
mo hinh tap hop, do dai, dién tich, va qua nhing bai toan cu thé.

SGK Toén 4 dua vao phép nhan hai phan sd qua tinh hudng tinh dién tich hinh chir
nhdt c6 chiéu dai —m va chiéu rong —m. Vén HS 16p 4 da biét tir trude cong thire tinh dién
tich hinh chir nhat, tit nhién chi 1am viéc véi kich thudc 1 s6 ty nhién. Dé giai bai toan nay,
SGK Toan 4 mic nhién mé rong cong thirc d6 cho trudng hop sé do cac canh 1 phan sd, rdi
ding hinh v& dé dua ra két qua, va sau d6 phat biéu luén quy tic nhan tong quat.

, , ca Ly \ ~ A LA .. 4 \ LA A 2
Vi du: tinh dién tich hinh chit nhdt co chiéu dai - mva chiéu rong S m

a) Pé tinh dién tich hinh chit nhat trén ta phai thuc hién phép nhan: % X %
b) Ta tinh dién tich nay dya vao hinh v€& bén.

Nhin trén hinh v& ta thiy:

- Hinh vudng c6 dién tich bang 1m? va gom 15 6, mdi 6 c6 dién tich

M 1
bang — m?2.
15 :

- Hinh chit nhat (phan t6 mau) chiém 8 6. Do do6 dién tich hinh chit |

Ap 1Y 8
nhéat bang T m2,

. 4 2 4x2 8

Ta thuc hién phép nhan nh =X == =
¢) Ta thyc hién phép nhan nhu sau S 3 T3 =
Muon nhidn hai phan so ta lay tie so nhdn voi tir s0, mdu so nhén voi mau so

(SGK Toén 4, 2014, tr.132)

Nhu vay, thong qua bai toan trén, SGK dua vao quy tic nhan hai phan sé voi mot 10

gidi thich khong ro rang. Nghia todn tir khong dugce hinh thanh ¢ ddy, vi quy trinh lam nén
nghia d6 (chia hinh vé thanh 3 phan bang nhau, té mau 2 phdan; chia phan td mau thanh 5

phan bang nhau, té mau 4 phan. Phan t6 mau hai lan ld% X %) da khong duogc gioi thi¢u

1546



Tap chi Khoa hoc Trwong BPHSP TPHCM Lé Thi Hoai Chau va tgk

tuong minh. Céac vi du, bai tdp sau d6 déu chi 1a nhitng nhiém vu thudc kiéu tinh % X %
hodc tinh dién tich mot hinh chit nhat c¢6 s do cac canh 1a phan sé bang cach ap dung quy
tac néu trén.

Cac phép toann x % va % X n dua vao sau d6 déu dugc xem la truong hop riéng
ctia phép nhén hai phan sb. Cho dén luc ndy SGK Toan 4 chi dua vao cac quy tic tinh
toan, theo mot cach 4p dat cho trudng hop nhéan hai phan sb. Tuy nhién, sau d6 c6 muc
“Tim phén s ctia mot s6”, bit dau bang tinh hudng sau :

Bai toan: Mot rd cam c6 12 qua. Hoi % s6 cam trong r6 14 bao nhiéu qua cam.
Nhan xét: % s6 cam trong 16 1a: 12 : 3 =4 (qua)

% s6 cam trong 16 1a: 4 x 2 = 8 (qua)

Ta c6 thé tim% sd cam trong rd nhu sau:

12 x §= 8 (qua)

Ao~ 2, x A A A re 2
Mudn tim ~ cua so 12 ta lay s0 12 nhan véi 3

(SGK Toén 4, 2014, tr.135)

Ta gap lai 6 ddy KNV da nghién ctru ¢ cac 16p dudi (T3 = Ty/p coa tap hop (- TIM %

cua tap hop ¢6 n phin tir, v6i n chia hét cho b), nhung néu nhu trude kia chi xét véi a = 1 thi

ldc nay a co thé lay gid tri nguyén dwong khéc 1. Ciing tir bai toan trén, SGK da dua vao ki

thuat giai quyét KNV T3 =T}/ gapn: TiM % cua n, v6i n chia hét cho b. Giéng nhu T3, & day

KNV nay dugc mé rong cho nhiing truong hop a # 1. Ba nhiém vu thudc T3 sau d6 duge
SGK yéu cau HS giai quyét. Vi du:

Mot 16p hoc ¢6 35 hoc sinh, trong do % s6 hoc sinh duoc xép loai kha. Tinh s6 hoc sinh xép loai

kha cua lop do.

(SGK Toan 4, 2014, tr.135)

D6 1a nhitng gi duy nhit ma SGK Toan 4 dé cap dén nghia todn tir cta phéan s6. O
16p 5, nhitng kién thirc da hoc vé phan s6 dwoc nhic lai, ngoai ra chuong trinh dua vao
khai niém hon s6. Khong c6 thém mot KNV nao méi néi 1én ban chat cua nghia fodn tit.
3.3. Quan hé cd nhin ciia hoc sinh tiéu hoc Vi¢t Nam vé nghia toan tir

Phén tich trén cho thay rit nhiéu KNV cho phép hiéu nghia todn fir di khong dugc dé
cap trong DH phén s & cac 16p 2, 3, 4. N6 cho phép dua ra gia thuyét sau vé kién thirc cta
HS tiéu hoc: “Hoc sinh khong huy dong phép nhan hai phan s khi giai quyét cac tinh hudng
lién quan dén bai toan tim% cia mot dai luong ma gia tri cua dai lugng dugc cho ¢ dang
phén s5”.

e Nghién ciru thue nghiém
Gia thuyét trén duogc kiém chirng qua mdt thuc nghi¢m. Thuc nghiém dugc thiét ké
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v6i 3 bai toan xoay quanh KNV T§ = T, cq c/q = TiM + ciia —

Bai toan 1. Viét phan sé thich hop vdo ché cham.

a) % cua % kgla....... kg ; b) % cla % mla.... m.

Bai toan 2. Trong ti lanh Tung co % chiéc banh Pizza. Vao buéi trwea, Ting dn % phan
banh trong tu lanh. Hoi buoi trua Tung da an bao nhiéu phan cua chiec banh Pizza?

Bai toan 3. Lan duoc me cho % $6 bdnh ¢6 trong mét hp banh quy. Sau @6, Lan da an hét
; $6 banh dwge me cho. Hoi Lan da an bao nhiéu phan hép banh quy?

e Nhirng chién lwgc giai du kién xuat hién & HS

Chién lwgc Si “tudi thuyén truong™. HS c6 thé két hop hai phan sé di cho véi mot
trong cac phép todn cong; trir; nhan hoac chia sao cho dap an chép nhan duoc.

Chién lwge S “str dung mot don vi chuyén d6i”. Tim % cﬁa% s€ duoc gén vao mot
don vi nao d6 vi du nhu M, tir d6 dan dén viée tim % cua M va tim % cua “% cua M”. Vi
céc don vi do cho trong dé bai déu quen thudc nén co6 thé hinh dung 10i gidi c6 duge bang
cach chuyén don vi do. Chang han, v&i Bai toan la don vi gin vao phan sd % la kg, do d6
10i giai 6 thé 1a :

—kg =~ ctia 1000g = 1000g : 4= 250g

—citla— = — clia 250g =250g : 2= 125 = — kg.

Chién lwoc Ss “stt dung hinh v& minh hoa 1 don vi”. Theo chién lugc nay trude tién
V& hinh biéu thi cho don vi va danh déu vao 5 ctia hinh. Sau d6, danh dau vao % ctia phan
da danh dau. Phan s chi phan dugc danh dau trong don vi 1a phén s can tim.

Chién lwoe Ss“stt dung phép nhan hai phan s6” 1a chién luoc tdi wu trong ca 3 bai ton.

e Nhirng bién dwoc chon trong thiét ké cac bai toan thue nghiém

Phan dudi mo ta cac bién va gia tri cta bién dugc chon dé thiét ké 3 bai toan thuc
nghiém. Ba bai toan nay déu thuoc KNV T1= Tim % cia %

Bién V1 = cdu tao ciia hai phan $6 duoc cho. Cac gia tri cua bién V1 duge mo ta la
Vi = >—Va—+ =<1 Vi >—va—+—->1va Ve “— < —va—+-> 17
Gia tri cua bién nay tao ra cac thong tin loai trtr [an nhau khi hop thirc chién S;.

Bién V2 = su xudt hién cia don vi gan véi phdn so. Cac gia tri cua bién V 4
Vaa = khéng xudt hién don vi; Vo = dom vi ciia phdn s6 gan véi dai wong di cho ciing la

L«Tydi thuyén truong” 1a bai toan do Brousseau (1990) xdy dung dé nghién ciru mot kiéu tng xur ciia HS
trong nhu’ng tinh huong khong quen thudc. Tac gia da chi ra rang trong truong hop nay thi HS khéng quan
tam dén nghia cua phép toan va ban chét dit kién cho trong dé bai, chi tim cach két hop dir kién vao nhimg
phép toan di hoc dé tim cau tra 16i ma ho cho 1a phu hop (tham khao A.Bessot et al, 2009, p.198).
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don vi ciia phédn sé dwoc yéu cau trong dap sé Va Vlac = don vi ciia phédn sé gan véi dai
liwong di cho khéc véi don vi ciia phdn sé dwoc yéu cau trong ddp sé. Gia tri Vap duoc
chon nham tao ra nhiing yéu td cho sy xuét hién cua chién luge Sz va chién lugce Ss.

Bién V3 = sir tuwong thich ciia phén sé di cho véi hinh vé minh hoa don vi. Cac gia tri
ctia bién V3 12 Vaa = twrong thich va Vap = khéng twong thich. Viéc chon gia tri Vaa sé tao ra
céc yéu t thuan loi cho su xuat hién cta chién lugc Sa.

e Két qua thwe nghiém

Thuc nghiém duoc tién hanh trén 40 HS 16p 6. Thoi gian thuc nghiém la vao cudi
thang 8 dau thang 9 ciia nam hoc 2018-2019, thoi diém nay HS tham gia thyc nghiém da
hoan thanh xong chuong trinh tiéu hoc va bit dau vao nam hoc méi. Hoc sinh chua hoc
thém kién thirc moi, dong thoi da duoc téng két nhitng van d& co ban vé phan sé & chuong
trinh tiéu hoc.

Bing 2. Thong ké cdu tra 1oi ciia hoc sinh

Chién Irgc Baitoanla Baitoanlb Baitoan2 Baitoan 3
., Cong 19 18 2
e 6 6 19 17
luwoc .
s Chia 6 7 12 12
1 ’ 3\
Phoi hgp nhicu phép toan 4 4
Chién luge Sz 4 4
Chién lugc Ss
Chién luge Sq 1
Chién lugc khac 5 5 5 4
Tong 40 40 40 40
Mic du céc gia tri ciia bién Vi da Hay gidi bii todn trén? i "
dwoc Tya chon nhim han ché su xudt ....ki_n..p;flan...f/.o:.t..ﬂq,.“au,\.{;m...bmx{.iw.{{a .......
hién caa nd, chién luge S1 (tudi thuyén L §_:3.: e
\ x PO e LY Ty . |
truong) van dugc HS lga chon nhiéu s
P ... SIS 10 S——
nhat khi gidi ca ba bai toan (31/40 voi la B

va ciing chimg ay vai 1b, 35/40 véi bai 2 -
Hinh 1. Minh hoa chién luoc S;

va 35/40 véi bai 3). Mot trong nhiing 161 ciict HIS trong Bai todn 2

giai nhu thé dugc minh hoa ¢ Hinh 1.

Trai lai, chién lugce S (si dung mot don vi chuyén doi) rét it duge HS sir dung, méac
du, gia tri da chon cua cac bién V2 ¢ thé tao co hoi cho chién lugc nay xuét hién. Chién
lugc Ss (st dung hinh v& minh hoa 1 don vi) ciing khong dugc sir dung. Diéu nay khong
nam ngoai du kién, vi n6 hau nhu khong duogc trinh bay trong cac SGK toan tiéu hoc, trir
mot truong hop ngam an khi dua vao quy tic nhan hai phan sé da chi ra trong phan tich
s&ch gido khoa ¢ trén.

1549



Tap chi Khoa hoc Treong DPHSP TPHCM Tap 18, S6 8 (2021): 1538-1552

Chién luoc S4 (nhan hai phan sd) chi duge sir dung boi 1 HS dbi voi Bai toan 3, mic
dur gia tri cta bién V3 di duge chon véi muc dich tao thudn loi cho né xuat hién.

Viéc phan 16n HS khong giai dugc ba bai toan trén va di theo chién lugce S (tim dap
s6 bang cach thir nghiém cac phép toan khac nhau sao cho c6 mot dap sé dugce xem 1a chap
nhan duoc) cho thiy nghia ctia phép nhan hai phan sé chua duoc xdy dung & HS. Khi roi
b6 tinh hudng “tinh dién tich hinh chit nhat” va chuyén sang mot tinh hudng khéc, cu thé 1a
“tim % cua % mét dai lwong”, HS cam thay lung tang. Luc nay, cac em boc 10 nhitng bat
6n, biéu hién & viéc chon va thay ddi cac phép toan lién tuc dé dap g timg bai toan. Mot
s6 it HS theo dudi cac chién luge khac dé tim cach tinh % cua %, chang han Sz, mic du nd
t6 ra “ton kém”. Cac em khong nghi dén viéc sir dung phép toan nhan hai phan sé (chi ¢6 1
HSV chon chién lugc Sa).

4.  Két luin va kién nghi

Ba bai toan trén déu thuoc KNV Ti= Tim % cta mot dai luong, chinh xac 1a “tim %
cua %”. Két qua thuc nghiém cho thdy duong nhu HS chua hiéu nghia ctia phép nhan phan
s6. N6 cho phép khang dinh budc dau tinh thoa déng cua gia thuyét: “Hoc sinh khéng huy
dong phép nhin hai phan sé khi gidi quyét cdc tinh huéng lién quan dén bai todn tim %
cua mot dai lwong ma gia tri cua dai lwong dwoc cho o dang phdn 5607, Noi 1a “kh'flng dinh
budc dau”, vi thuc ra tac gia bai viét nay chua phong van duge HS dé biét vi sao ngay ca
khi str dung chién luoc Si thi cic em ciing chi loay hoay véi cac phép toan cong, trir, chia,
ma khong nghi dén phép nhan.

Thuec ra, tir phan tich cac SGK con hinh thanh duoc mot gia thuyét khac ciing lién
quan dén nghia todn ti: “Phép nhan phan s khong duoc HS huy dong dé tim hinh phong
to, thu nho mot hinh”. Bai toan nay lién quan dén KNV T2 = tim phan sé ma viéc nhan véi
né sé bién lam doi dai heong g VoI gid tri a thanh dai leong iing Véi gid tri b. Pay ciing
12 mot bai todn mang lai nghia fodn i cho phan s6 ma mot s6 chuong trinh va SGK nuéc
ngoai quan tdm. Chang han, chuong trinh Toan & tiéu hoc cia Mi yéu cau HS hiéu phép
nhan phan s6 qua “sy phong to thu nhé hay thay dbi kich thudc hinh v&” (Common Core
State Standards Initiative, 2010, p.36). Trai lai, viéc hiéu nghia rodn fir qua kiéu tinh hudng
nay khong hé dugc chuong trinh hay SGK Toan & tiéu hoc néi dén. Dé kiém chimg gia
thuyét thir hai ndy, tic gia bai viét ciing di tién hanh mot thuc nghiém véi HS, nhung
khong thé trinh bay trong khudn kho ¢ han cia bai viét.

Nghién ctru da thyc hién cho phép ciing ¢d thém ghi nhan ctia nhiéu nha nghién ctru
khéc vé nhirng kho khan trong viéc hiéu va su dung khai niém phan s6 cua HS tiéu hoc.
Kho khin 4y chtra dung nhiéu van dé ma ngudn gbc trude hét nam & tinh da nghia va da
biéu dién cua khai niém phan s6. Két qua nghién ctru cho thiy vét cua nghia todn fir trong
thé ché day hoc toan bac tiéu hoc & Viét Nam xuat hién kha mo nhat, trong khi chinh nghia
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4y cho thiy vai tro céng cu cua phép nhan hai phan sb. Sy thiéu vang nghia todn 1 gay ra
nhirng khé khin khi giai quyét tinh hudng lién quan % cua mot dai lwong ma gia tri cua dai
luong duoc cho & dang phén sb. Diéu d6 chimg té can phai xdy dung mét tinh hubng day
hoc bd sung vao quan hé ca nhan cta HS véi KNV “tim % cta %”. bay 1a mot hudng

nghién ctru phat trién tiép tir nghién ctru nay.
< Tuyén bé vé quyén lgi: Cac tac gid xac nhan hoan toan khéng c6 xung dét vé quyén loi.
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ABSTRACT

The multi-signification of the notion of fraction is at the origin of the difficulties encountered
by primary school pupils to understand and use this notion. Among the signification of fractions,
the meaning of operator is related to the instrumental role of the multiplication of fractions. Our
epistemological research has enabled us to build a reference grid for mathematical organization
that must be built in teaching to help students understand the need for the multiplication of
fractions. This grid of reference of mathematical organizations helped us analyze the teaching of
mathematics in elementary schools. It was found that the teaching did not succeed in completely
constructing the signification of the operator of the fractions for the pupils. Therefore, the
knowledge of the students is incomplete. They can implement the rules for multiplying fractions, but
they do not know how to use this operation to solve some math and reality problems. This statement
has been validated by an experimental study presented at the end of the article.
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