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TOM TAT

Bai bdo dé xudt mgt md hinh day hoc gidgi mét sé bai todn dudi su hé tro cia phan mém
Geogebra nham phat trién ne duy do thi cho hoc sinh trong khuén khé kién thizc vé ham sé bdc hai
— Bai 6 10 chuwong trinh ton trung hoc phé thong.

Tir khoa: tu duy d6 thi, Geogebra, toan tric nghiém, ham s bac hai.
ABSTRACT

Teaching Mathematics following the approach of developing graph thinking
with the help of Geogebra software

This article proposes a teaching model that solves some problems with the aid of Geogebra

software to develop graph thinking for students in the knowledge of quadratic functions - Algebra

10 high school math.
Keywords: graph thinking, Geogebra software, multiple choice problems, quadratic

functions.

1.  Ditvén dé

Khi phan tich dé thi trung hoc phd théng qudc gia ndm 2017 chdng tdi nhan thiy, c6
nhiéu cau hoi néu dya vao céc tinh chit dd hoc cia dd thi ham sb thi hoc sinh c6 thé d&
dang loai b6t cac dap an nhiéu, thAm chi nhan ra dap an dung mot cach dé dang ma khong
can tién hanh giai theo cac kiéu nhiém vu da hoc. Diéu ndy gilip cc em c6 nhiéu thoi gian
tap trung cho cac cau kho hon nhung ddng thoi van mang lai két qua cao.

Vi dy trich cau 5 trong mé dé 101 ki thi THPT Qudc gia ndm 2017 v6i dé bai nhu
sau: “Pudng cong ¢ hinh bén 1a d6 thi ciia mot trong bén ham sé duéi day. Ham s d6 1a
ham sb nao?

A
A y=—x+x*-1. y
B. y=x*-x*-1.
C.y=x"-x*-1. : 'S
y o]
D. y=—x'+x*-1."
Hinh 1.

* Email: hungm3216033@gstudent.ctu.edu.vn
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D6i v6i bai toan nay, thay vi phai lan lugt tién hanh vé d6 thi ciia bon ham sb rdi ddi
chiéu két qua véi hinh dang ciia d6 thi trong Hinh 1; néu cdc em nam virng cac tinh chit cua
ham trung phuong thi dé tim dap an dang hoc sinh c6 thé nhan ra ngay Hinh 1 1a d thi cia
ham s bac 4 va c6 hé sb a>0. Vay dap an ding 1a dap an B.

Hién nay trong gi&o duc toan phd thdng o Viét Nam, viéc dé thi trung hoc phd thong
qudc gia chuyén tir dang tu luan sang trac nghiém khach quan vai ngi dung Ia nhiing kién
thirc toan trong chuong trinh todn ca ba khéi 16p d4 dan dén viéc thay d6i cach ra dé trong
cac bai kiém tra cua gido vién. Do vay, trong thoi gian tuong d6i ngan hoc sinh phai thyuc
hién sb lugng bai toan nhiéu hon. Piéu nay doi hoi hoc sinh can phai biét cach tu duy
nhanh trong mot sé van dé dé dam bao thoi gian 1am bai va dat dwoc hiéu qua cao. Trong
khudn kho bai béo nay, thong qua cac kién thic lién quan dén noi dung “Ham sb bac hai”
trong sach gido khoa Pai s6 10 co ban tdi s& gigi thiéu mot cach thirc gilip hoc sinh phat
trién tu duy do thi duéi sy hd tro cia phan mém Geogebra nham giai quyét nhanh mot sb
bai toan tric nghiém vé ham sé bac hai.

Khi tién hanh phén tich sach gido khoa Dai s6 10 co ban, chling t6i nhan thiy rang
cac kiéu nhiém vy trong bai ham sé béc hai thuong doi hoi hoc sinh trinh bay theo hinh
thirc ty luan. Tuy nhién, v6i bai todn trac nghiém thi thyc hién bai toan theo céc kiéu
nhiém vu d& hoc s& ton thoi gian hon rat nhidu. Vi thé trong nghién ctu nay, chdng toi
quan tam dén gia thuyét H: “Khi tiép xtic dé bai toan tric nghiém lién quan dén ham sb
bac hai, thay vi dva vao c4c tinh chit caa ham sé nay dé lya chon phuong 4n dung thi hoc
sinh lai mét thoi gian tién hanh giai quyét bai toan theo mot kiéu nhiém vu d& hoc”.

2. Cosé li thuyét
2.1. Twduy dé thi

Theo tac gia Chu Cam Tho (2016) thi: “Khi lam mét bai tap toan, hoc sinh phai doc
Ki dé tim hiéu d¢ bai, phai danh gia vé dang toan, cac dir kién d4 cho, cac yéu cau phai giai
dap, sau d6 hoc sinh phai tim phuong phép giai, cac cong thirc, cac dinh Ii can p dung...
nghia 14 hoc sinh can phai tu duy trudc khi [am bai. Qué trinh tu duy trén di nhanh hay
cham, du nhiéu hay it, di ndng can hay sau sic déu dién ra trong bo ndo hay than kinh
trung wong”. Con theo Pham Minh Hac (1992) thi: “Tu duy chi nay sinh khi gap nhirng
hoan canh c6 van dé, cd tinh khach quan, c6 tinh gian tiép, biéu dat bang ngdn ngir, co
quan hé mat thiét véi nhan thiac cam tinh, 1a mot qua trinh. Qua trinh tu duy 13 mot hanh
dong tri tué duoc dién ra bang cach chu thé tién hanh nhitng thao tac tri tué nhét dinh”.
T6m lai, tu duy néi chung hay tu duy toan hoc néi riéng phét sinh tir nhiing van dé toén
hoc ma thdng qua qué trinh giai quyét vin dé d6 nguoi hoc ¢6 thé phat hién tri thirc moi
hoic giai quyét kho khan, chuéng ngai.

Theo tac gia Nguyén Ba Kim (2006), “Phan tich 13 tich (trong tu tuéng) mot hé
thong thanh nhirng vat, tach mot vat thanh nhiing bo phan riéng l¢; Tong hop la lién két
(trong tu tuong) nhitng b phan thanh mot vat, lién két nhiéu vat thanh mot hé thong”. Nhu
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vay trong qua trinh tu duy giai toan doi hoi hoc sinh can phai tién hanh cac hoat dong phan
tich dé bai dé hiéu rd gia thiét va két luan, mdi quan hé giira ching; phan tich gia thiét
thanh cac dir kién cy thé hon dé tim thém céc tri thuc ¢ loi cho bai todn; phan tich két luan
thanh nhitng yéu cau riéng biét, trong d6 ¢ thé c6 nhitng yéu ciu d4 biét cach thuc hién
nham giai quyét c4c yéu cau nay dé dang hon. Rdi tir cac phan tich nay tu duy tong hop lai
thanh phuong phap giai quyét bai toan ban dau.

Tu duy @b thi 1a qua trinh tu duy xay ra khi ngudi hoc gap mot bai toan lién quan dén
cac ham sd. Ho s& tién hanh tu duy phan tich dé bai dé tim ra 1oi giai cho bai toan dya trén
co s& 1A cac tri thuc V& tinh chat cua do thi d4 duoc tich liy trong qua trinh hoc tap cua hoc
sinh. Tur d6, cac em s& d& dang loai trir dugc cac dap an sai hodc tham chi c6 thé dinh
huéng dugc phuong phép tim ra loi giai nhanh chdng cho bai toan.

Céc tinh chat ciia d6 thi ham sé duoc gidi thiéu xuyén sudt trong chuong trinh toan
phd thdng hién nay nhu: tinh don diéu, tinh déi xang, cuc tri, gia tri 16n nhat hoic gia tri
nhé nhat caa ham sé, tinh tuan hoan cua ham sb lwong giac, tinh lién tuc, tinh 16i 16m...
Trong khudn khé cua bai bao nay, ching toi s& dé cap dén hai bai toan can khai théac tinh
d6i xang va gia tri nho nhat cua ham sb bac hai dé giai quyét bai toan.

2.2. Phan mém Geogebra

GeoGebra 1a mot phan mém toan hoc dong hd tro tét cho viéc giang day cac noi
dung cuia toan hoc trong truong phd thdng. Voi giao dién dep, than thien, dé sir dung né
cung cap mot mdi truong 1am viéc hap dan ma ta c6 thé gioi thiéu nhirng khéi niém toan
hoc, hé thong cau hoi goi y va kich thich hoc sinh phong doan tim 19i giai cho céac bai toan
trong cac tiét day caa minh bang viéc trinh dién trén man hinh vi tinh. Ngoai ra day con la
mot phan mém ma ngudn mo mién phi, dé sir dung, dé cai dat. Bac biét d6i véi viéc hd tro
giang day noi dung lién quan dén d thi ham s, Geogebra cho phép nguoi dung: V& do thi
mot cach don gian chi véi mot thao tac nhap phuong trinh cia ham sb can vé; tao higu ting
cho diém chuyén dong tao vét thanh dd thi dé phat hién céc tinh chét cua ham sé; quét cac
gié tri cua diém khi n6 chuyén dong trén ham sé trong cira so Spreadsheet dé nhan ra cuc
tri, gia tri lon nhat hay gia tri nho nhat caa ham sé...

3. Phuong phap nghién ctru va ddi twong khao sat
e Phéan tich ngi dung

Phan tich noi dung todn hoc lién quan dén ham sé béc hai trong cac sach Dai s6 10
co ban (Tran Vin Hao va ctv., 2010), Bai tap Pai s6 10 co ban (Vi Tuan va ctv., 2011).
Ching t6i nhan thdy c6 xuit hién céc kiéu nhiém vu sau:

T, : Xac dinh cac tinh chét caa parabol cho truéc

T, : Xac dinh parabol thoa cach dit kién dé bai yéu cau.

Trong d6 kiéu nhiém vu T, 12 nguon géc din dén gia thuyét H. Vi thé toi sé trinh bay

phan tich kiéu nhiém vy nay.
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Bai tap 4. SGK Dai s6 10 co ban (2010) trang 50. Xac dinh a, b, ¢ biét parabol
y =ax® +bx+c di qua diém A(8;0) va c6 dinh 1(6;— 12).

Gidi

Parabol c6 dinh |(6;-12)va di qua diém A(8;0) nén ta c6 h¢ phuong trinh:

36a+6b+c=-12 36a+6b+c=-12 a=3
64a+8b+c=0 <64a+8h+c=0 <<b=-36

—£=6 12a+b=0 c=96
2a
Vay phuong trinh (P) la: y =3x*—36x+96.
Kithugt 7,:

- Budc 1: Tir cac dir kién dé bai lap hé phwong trinh chira c4c an 1a hé s6 a, b, ¢ cua
parabol
- Bué6c 2: Giaihétima, b, c
- Budc 3: Xac dinh ham s6 cua parabol can tim.
Cong nghé va Ii thuyét:
- Khéai niém ham sb bac hai
- C4c tinh chat cua d6 thi ham sb bac hai nhu: su bién thién, tinh déi xtng, gié tri cua
dinh...
e Thuc nghiém sw pham
Déi tugng khao sat: 39 hoc sinh 16p 10A1 Truong THPT Hoang Diéu, thanh phé Séc
Trang, tinh S6c Trang.
Cong cu thuc nghiém:
- Kiém tra (Test). Kiém tra hoc sinh bang hai bai toan dé kiém chang H nhu sau:
Bai toan 1.
Cho parabol (P): y=ax*+bx+c co dinh 1(1;-2)va di qua diém M (3;2). Piém

nao sau day thugc parabol?

9
A A(-12) B. B(-1;-2) C. C(-1,0) D. D[—J;Zj
Bai toan 2.
D4 thi ham s (P): y=—X* +bx+¢ ¢6 dinh tai 1 (—2;1). Tim gié tri ciia ham s6 tai x=07?
A -3 B.1 C.6 D. 3
- Day hoc giai hai bai toan trén véi su hd trg cia phan mém Geogebra
Nhan dinh ban dau:
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Do loi dan cua ca hai bai toan trén twong ddi gidng vai yéu cau trong kiéu nhiém vy
T,. Nén chlng t6i cho rang hoc sinh s& c6 ging dya vao cac dir kién dé bai dé lap hé
phuong trinh chta c&c an a, b, ¢; tir d6, tim dugc phuong trinh parabol. Cudi ciing cac em
s& thé cac dap an vao phuong trinh dé tim ra cau tra loi ding. Tuy nhién, d6i véi cac bai
toan nay thi chi can nim duoc tinh chat cia do thi ham sb hoc sinh s& dé dang nhan ra ngay
dap an dng.

Chién lworc giai co thé & Bai toan 1:

= Chién lwoc S1.
Parabol c6 dinh | (1—2)va di qua diém M (3;2) nén ta c6 h¢ phuong trinh:

a+b+c=-2 a+b+c=-2 a=1

9a+3b+c=2<<9a+3b+c=2<<b=-2

_£=1 2a+b=0 c=-1
2a

Vay phuong trinh (P) 1a: y = x> —2x-1.
Thé x = —1vao phuong trinh vira tim dugc taco y=2.
Dap an dung la A.

= Chién lwoc S2.
Tur dir kién Parabol ¢o dinh | (1;,-2)va di qua diém M (3;2).
Hoc sinh nhan xét (P) c6 tinh ddi xtmg qua duong thang x =1 nén diém co toa do
x = —1 s& clng gia tri véi diém c6 toa do x =3.
Dap an dung la A.
Chién lworc giai co thé & Bai toan 2:

= Chién lwoc S1.

Do thi ham sb (P) y =—x*+bx+c c6 dinh tai | (-2;1)nén ta cé hé phuong trinh:

—4-2b+c=1

-2b+c=5 b=-4
b = =
— =2 {4a—b=0 {C=—3

2a
Vay phuong trinh (P) 1a: y =—-x*—4x-3.
Thé x =0vao phuong trinh vira tim dugc ta cd y =-3.
Déap an ding la A
= Chién lwoc S2.
Tur dir kién do thi ham s6 (P) y =—x"+bx+c¢ co dinh tai 1(-2;1).
Hoc sinh nhan xét (P) c6 gia tri I6n nhat 14 y =1 tai x=—2. Vi moi x=-2thi y
luén nho hon 1.
Pap an ding 13 A.
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4. M0 hinh day hoc phat trién tw duy véi sw hd tro cia phan mém Geogebra
4.1. M6 hinh day hoc dé xudt
Bdng 1. Md hinh day hoc phét trién e duy dé thi véi si hé tror ciia phan mém Geogebra

Buéc Hoat d9gng caa gido vién Hoat dgng cia hoc sinh
1 Yéu cau hoc sinh giai cac bai toan Giai bai toan theo kiéu nhiém vu d4 hoc
2 Goi dong co dé hoc sinh tim ra 1oi giai méi Hanh dong theo yéu ciu ciia gio vién

3 Str dung phan mém Geogebra minh hoa tryc quan  Hoc sinh quan sét

T hinh v& goi y nhitng tinh chit dé hoc du  Hoc sinh tu duy dé tim ra két qua
doan két qua

Gido vién yéu cau hoc sinh ddi chiéu véi két Hoc sinh kiém chimg va tich liiy kinh
qua tir céch giai ban diu nghiém méi

4

4.2. Gido dn dé xudt cho Bai toan 1

Gido vién: Yéu cau hoc sinh giai bai toan sau

Cho parabol (P) y =ax’+bx+c c6 dinh 1(1,-2)va di qua diém M (3;2). Biém nao
sau day thugc parabol?

A A(-1:2) B. B(-1;-2) C. C(-1,0) D. D[—J_;EJ

Hoc sinh: Giai bai toan theo cac kiéu nhiém vu d4 hoc
Parabol ¢6 dinh 1(1;-2)va di qua diém M (3;2) nén ta c6 hé phuong trinh:

a+b+c=-2 a+b+c=-2 a=1

9a+3b+c=2<=<9a+3b+c=2<<b=-2

_121 2a+b=0 c=-1
2a

Vay phuong trinh (P) 1a: y=x*-2x-1

Thé x = —1vao phuong trinh vira tim dugc taco y=2.

Dap an dung la A.

Gido vién: Bbi véi bai toan nay ching ta c6
thé giai nhanh khong? Néu co thi bing phuong
phép nao?

Hoc sinh: Suy nghi tim phuong phap mai.

Giao vién: Minh hoa bang phin mém
Geogebra dé hoc sinh tu duy.

Quan sat do thi cua (P)

Hoc sinh: Hoc sinh quan sat va suy nghi.
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Gi&o vién: Gio vién goi y néu hoc sinh khdng phét hién dap an.
Diém can tim ¢ hoanh d6 nhu thé ndo vai diém M? Y&u cau hoc sinh dy doan dép an.
Hoc sinh: Hoc sinh nhan ra diém can tim c¢6 hoanh d¢ d6i xing véi diém M va tung

d6 bang véi tung d6 cua M. Péap an A.

4.2.

Gido vién: Yéu cau hoc sinh kiém ching v6i cach giai ban dau.

Hoc sinh: Kiém chirng va tich lity kinh nghiém.

Gido dn dé xudt cho Bai toan 2

Gido vién: Yéu cau hoc sinh giai bai toan sau

D6 thi ham s6 (P) y=-x+bx+c cé dinhtai 1 (—2;1). Tim gia trj ctia ham s6 tai x =07
A. 3 B.1 C.6 D.3

Hoc sinh: Giai bai toan theo cac kiém nhiém vu d4 hoc

Do thi ham sb (P) y =—x*+bx+c c6 dinh tai | (-2;1)nén tacé hé phuong trinh:

—4-2b+c=1

-2b+c=5 b=-4
b = &
——=-2 4da-b=0 c=-3

2a
Vay phuong trinh (P) 1a: y =-x*—4x-3
Thé x =0vao phuong trinh vira tim duogc ta co y = -3
Dap an dung la A.
Gido vién: Tuong ty ddi véi bai toan nay ching ta c6 thé giai nhanh khong? Néu c6

thi bang phwong phap nao?

Geogebra dé hoc sinh tu duy b

khong phét hién dap an.

Nhitng diém con lai gié tri cua y phai thé nao? Yéu
cau hoc sinh dy doan dap an.

Hoc sinh: Suy nghi tim phuong phap méi
Giao vién: Minh hoa bang phin mém

Quan sat do thi cua (P) '
Hoc sinh: Hoc sinh quan sat va suy nghi.
Gido vién: Gido vién goi y néu hoc sinh s

Pinh I 1a diém c6 gi4 tri cua y lon nhat.

Hoc sinh: Hoc sinh nhan ra nhitng diém khac -

| phai cd gia tri nho hon 1. Pap an A Hinh 3.

Gido vién: Yéu cau hoc sinh kiém chimg véi

cach giai ban dau

Hoc sinh: Kiém chirng va tich lity kinh nghiém.
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5.  Két qua thwe nghi¢m
Bdng 1. Thong k& cac cau tra [oi Bai toan 1 cia hoc sinh

Chién lwoc S1 Chién hrgc S2 Khéng giai thich dwoc
86 C’Elu du_ng 35 (89,8%) 0 2 (5.1%)
S0 cau sai 2 (5,1%) 0

Bdng 2. Thong k& cac cau tra [oi Bai toan 2 cia hoc sinh

Chién lroc S1 Chién lwoc S2 Khéng giai thich dwoc
S6 cau du 17 (43,6% 0
0 cau ding (43,6%) 16 (41%)
S0 cau sai 6 (15,4%) 0

T két qua khao sat ¢ Bang 1 va Bang 2 cho ta thiy d6i voi Bai toan 1 va
Bai toan 2 khdng c6 hoc sinh tu duy theo kiéu Chién luoc S2. Cac em thudng giai quyét
bai toan theo 16i mon d4 dugc gido vién dinh huéng sin mic du d4 co yéu cau giai bai toan
theo cach nhanh nhat. C6 rét it hoc sinh khong tim dugc mét chién lugc nao dé giai quyét
ca hai bai toan.

Biitoan 1:
Cho parabol (P) y = ax’ +bx+c cb dinh 7(1;-2) va di qua diém M(3;2) . Diém nao sau day

thudce parabol? 3

@A(fl;z) B. B(-1-2) C. ¢(-1,0) D. D(_r,%

Laoi gidi:
v (0 e M us w0 Sebe T s to w bt
-h -\ Slveas v o \n—.L
<> ‘: X e a+nre - -9, “"‘)30:‘-’;
Tf‘ o HLE S A AN o r e - ) \\Q___L

L : ;
Tf\nu Rfiﬂm Qﬁd‘d‘( th( oo f\-_%—,'\' \D N ‘(\r\\l\’ LA M A Y
o . g -

Hinh 4. Loi giai ciia mot hoc sinh cho Bai toan 1
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Baitoan 2 :

Dd thi ham s (P) y=—x+bx+c cé dinh tai 1(—2;1} . Tim gia tri ctia ham sé tai x=072

@)-3 B.1 C.6 D.3
Loi gidi:
o 618 Tige 1. e Ship SRS
‘#*ESEV<AC:§:>‘%' s e NG
\ Bl oo (P a1 ] S
e
‘:’7?:—xa~ﬁfﬁr*3
CV{?{ L;O:jr}:—'% -1762@"1\74

Hinh 5. Loi giai ciia mot hoc sinh cho Bai toan 2

Dya vao bai 1am cuaa hoc sinh cho thdy, khi bit gap kiéu nhiém vu quen thudc da
timg dugc hoc cac em tién hanh lam ngay ma khong chi y dén yéu cau tim ra céach giai
nhanh nhét cho bai toan.

Chang tdi tién hanh day thuc nghiém mé hinh dé xuat va phong van cac hoc sinh
trong 1p thyc nghiém. Sau khi da dwoc gidi thiéu ca hai chién luoc, ciu tra 10i ciia cic em
s& danh gia duoc tinh hidu qua ciia mo hinh dé xuat dong thoi ciing gitp kiém chimng
nhirng nhan dinh ban ddu ma t6i dua ra. Sau déy la cac cdu hoi phong vin va mot sb cau
tra 101 ctia hoc sinh:

e Cau hai 1: Emnghi cdch giai thir hai ¢6 nhanh hon khong?

HS1: C6! Em nghi cach giai thit hai nhanh hon.

HS2: Da cé!

e Cau héi 2: Tai sao ban dau em khong nhdn ra cach gidi thir hai?

HS1: Vi em khong nhin bén két qua trude.

HS2: Em chua suy nghi ki.

HS3: Khong hinh dung duoc db thi.

HS4: Do em di theo cach giai thong thuong, khong suy nghi thém.

e Cau hei 3: Theo em biét thém cach gidi khdc cé givip ich gi cho viéc gidi bai tip todn?

HS1: Da c6! Gitp viée giai toan nhanh hon.

HS2: Néu viéc giai thém cach khac ngan gon s& gitip ting thém thoi gian do lai két qua.

Tir d6 cho thay ding nhu dy doan va gia thuyét H. Vi ¢6 théi quen tu duy theo cac
phuong thirc & dinh huéng sdn nén nhiéu hoc sinh ngai tim ra phuong phap giai khac
khong khudn mau mic di c6 thé phuong phap méi dem lai hidu qua cao hon. Dong thoi
ciing kiém chirng duoc mé hinh méi dem lai phuong phap gitip hoc sinh phat trién tu duy
séng tao hon.
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6. Kétluin

Hién nay véi hinh thirc thi tric nghiém s lugng cau hoi rat nhiéu cling véi kién thic
dan trai nhung luong thdi gian co han nén gido vién thuong xuyén long ghép cac cau hoi
c6 thé loai trir dap an. Viéc hudng din hoc sinh giai bai tap nhu mo hinh trén 1a hét stc
quan trong vi ngoai viéc gitp hoc sinh phat trién tw duy do thi, phwong phap nay con gidp
hoc sinh dam bao thoi gian lam bai va dat két qua tot.

K2

% Tuyén bd vé quyén loi: Tac gid xac nhan hoan toan khéng cé xung dét vé quyén loi.
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